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VICTORIO 

A M E D E O 

SFRENISSIMO, AC POTENTISSIMO 

SARDINIiE R.EGI 

F E L 1 C 1>T A T E M. 



O N fine magna 
animi.&rationa- 
bili formidine , 

SERENISSI- 
ME R.EX Geo- 
metricas hafce demonftratio- 
nes in lucem edo, quasdiu in 
apertum proferre diftuli veri- 
tus , ne quod caeteris , qui Pro- 

a 2 vin- 
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vinciam hanc cum primis ar- 
duam fufcepere, mihi quo- 
que contingeret. Duo enim_» 
erant fortiflima argumenta , 
quae mihi negotium facefle- 
bant : difficultas nempe ho- 
rum problematum ,.quorunu» 
folutio non infimae notae Geo- 
metris meritb vifa eft impof- 
fibilis, vel quod magis, ma- 
gifque ipfa met experientia ex- 
ploratum reddidit ; etenim_3 
ufque ad prafens tempus re- 
pertus eft nemo, qui illa Ge- 
metrice ab{oTveret,quamquam 
non defuerunjt. Sapientiflimi 
Mathefeos Magiftri , imo & 
Inventores, qui ab ipfa Ma- 
thefum origine id inutili ftu- 
dio pertentaruut , & ob invi- 



&as repeitas difficultates iru 
defperationem ada&i vi&as 
dedere manus ; & Ci qui plus 
aequo fidentes (forfanut ego) 
fiias fuper his problematibus 
emifere demonftrationes , quia 
non concludentes inventas* 
ut prius ignota remanfere, & 
inter impoflibilia recenfita_j : 
quaproter aliorum , qui lon- 
ge raultumque anteibant inge- 
nio commotus periculo anceps 
haefi , nec parum dubitavi , 
quin mihi in Geometria levi- 
teredo&o, idemquoque eve- 
niret, & pro laude probrurru 
mercarer, conatumque meum 
. non modo audaciae alii adfcri- 
berent j verum etiam imputa- 
rent teraeritati . Haec ut inga- 

a j nuc 
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nue fktear prima fuit, & po- 
tiflima rario, ob quam ufque 
ad hanc dieqi meas ipfas non 
evulgavi demonftrationes . 

Altera , & fortaise potior 
ratio , quas me continuit , an. 
ceps Patroni fuit eledtio , cui 
hoc opus infcriberem , Virum 
enim cupiebam , & nitebar af- 
fequi , qui non modo Maje- | 
ftate , & Potentia me tueretur, 
veriim eriam doclrina a Zoilo. 
rum hujus temporis cenfuris 
me vindicaret , qui nihil San- 
cl:um , nihil impollutum dica- 
citate , & liyido ore non car- 
punt. Quamvisnondefintma. 
gni nominis Principes , & au- 
thoritatis , fub quorum tutela , 
ac praefidio tutus incederem •, 
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attamen nemo eft , qni fcien- 
tias omnes , bonarumque ar- 
tium ftudiaimpenfiiis Patroci- 
nio , atque tutela protnoveat 
seque , ac tu Rex PotenthTj- 
me. Teftatur hoc recens in_> 
tua ditione A ccademia a tua 
Regalimunificentia conftabi- 
lita , quae quafi fortifliimim_» 
Orthodoxae Religionis propu- 
gnaculum nullos hoftium ve- 
retur infultus, imo eo roagis 
mvicla, quo plus ab illis bel- 
lis impetitur: quodmmmum 
vero eft de omnibus tibi cu- 
ram eife profiteris , qui res ad 
literarias duciplinas pertinen. 
:es tra&andas attingunt ; quo 
_i<frum eft , ut facile erectus 
animo licere quoque mihi cre- 



diderim hoc opus, tametfi rao 
le parvum voperofum tamen > 
nec ut arbitror , prorfus inu- 
tile , Majeftati tuae dicare ; de* 
buerat enim tuo Resio nomi- 
ne infigniri, ut {plendidius pu- 
bltcam lucem fubiret , In vido. 
rumque infultus defpiceret, 
qui proculdubio tanti Nomi- 
nis reverentia territi, illud fal- 
tem fcommatibus impetere fe 

cohibebunt. 

.1 

AfFe&ent alii exoticum» 
nomen , & fub heroico , vano- 
que vocabulo interminabilej 
fabulentur genealogias, ut la» 
tenti mendacio honorem fibi 
arrogent alienumjlemper enini 
nomen vacuum , & inane poi- 
tabunt, neque veritas erit ia 
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eis, fed dumtaxat nominis um- 
bra . Probata , ac pervetufta_> 
Nobilitas longo majorum or- 
dine ad pofteros tradu6ta_> « 
quae perpetuis , ac longe am- 
pliflimis beneficentiae argu- 
mentis verae pietati , ac virtuti 
ftudet, ea eft Sereniulme Rex 
tuae gloria Nobilitatis , quae 
mirum in modum viventes 
rapit, latamque ad immorta- 
litatem nominis fibi viam fter- 
nit , folidis undecumque prae- 
ftans exemplis. _Eraularis pro- 
fe£_o illos exercituum Duces 
majores tuos animi magnitu- 
dine perinde , ac geftis incly- 
tos , quibus immortalem fibi 
gloriam compararunt , qua fo. 
la dici poteft, fuifle minores. 



At propria tibi laus eft , quod 
gloria major fis , non quali- 
cumque, fed tua. EteniriL» 
multos illi vicerunt populos , 
& domuere viclricibus armis ; 
fed tu non minus ferro natio- 
nes , quam innata quadam co- 
mitate, & benignitate omniu 
tibi concilians animos , ita uni. 
verfi te Principe gaudent , & 
gloriantur , ut nemo tuo paret 
Imperio , qui fe non felicem_» 
praedicet , quod te Regem for- 
titus fit. Laboravi Serenifli- 
me Rex,ut Epiftolam hanc ad 
modeftiam Principis , mod era- 
tionemque fubmitterem; nec 
minus confideravi , quid aures 
tuas pati poflint, quam quid 
virtutibus debeatur . Magna , 
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& inufitata Principis gloria, 
quem fi laudavero, non tam 
vereor, ne me. in laudibus par- . 
cum, quam ne nimiumputes. 
ErTufa nihilominus in alios 

■ 

praeconiafraeno indigeant: Ti- 
bi uni tributae laudes longe 
meritis impares videri per te 
poflunt , duramodd tuas per 
animi dotes non ignoreris. Ma- 
gna aliorum laus fit , meruifle 
iaudes » Tua eft fuperaffo . 
Erituna longe fplendidius tan- 
tivirtutidecus, 6c Nomen,ft 
meo item labori Regium Pa- / 
trocinium , quod enixe efftagi. f 
to libenter impendas. Dignum 
fiquidem tanto Rege offerre 
non potui , obtuli tamen , 
quod habui ; idcirco , ut tuus 
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Regiiis magis magifque cla- 
refcat animus , rcfpicere noru, 
tam opus benigne debes, quam 
humillimum Autoris. obfe- 
quium. Vale. 

MAJES. TUM 
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AD LECTOREMi 

* • • • 

Abes Amice Le&or enodata inJ 
hoc opufculo tria problemata^ 
tam diificilia , ut judicioomnium 
Gcometrarum , & Algebrae fedta- 
torum, illa geometrice perficere quafi im- 
poflibile femper judicatum fuit , & quod 
magis refert(ipsa experientia tefte)ita ef- 
fe compertum eft; nam ufque ad pnefens 
tempus , nulltfm Ulorum geometrice , fed 
tantum mechanice eft perfblutum . Mirabe- 
ris profeclo id , quod ab omnibus Mathefum 
profe(Toribus fpatio tot feculorum reperiri 
non potuit 5 a me fui(Te afTequutum ; fed ta- 
liseft interdiim mosDei, ut tfibuat iijime- 
ritis 5 quod denegat dignis, Confiteor me 
nunquam Mathefim profefliim 5 fed tantum . 
animi caufa illam a me ipfbdidicifle, atquq 
horis fuccifivis exercitam circi talia proble- 
niata enodanda, dum aliis diftentus curis, 
vix atiquam temporis particulam fubripere 
pptui,-ut ad iila vacarem; idedquc fuper- 
vacane* funt critica? 5 quas * ut opinor > Mul- 
ti adornabunt ad confutandum argumenta 
a me abducla * At nullam apologiam , nul- 
lumque refponfum expeftcnt: Quod enim 
gratis exibui pb publicam utilitatem 5 gra- 




lis qooque , & abfque uHo difpertdio prarte- 
reundum : fuerunt etiam magni nominis 
Autores, & Accademiarum Principes it* 
mathefi., quiinfuis demonftrationibus defe- 
c£re , multo faciliiis deficio forfan , & ego . 
Sedfi mea argumenta convincunt, referas 
uni mecumgratias omnium bonorum largi- 
tori, qui dat cui vult, & cui libet . Afife- 
rere tamen audeo, quod etiam fimex de- 
monftrationes nihil concluderent , certe 
( omni remoti invidii ) nemo erit , licet 
liimme contentiofus , qui nori mirabitur no- 
vitatem, facilitatem, & s aliguale ingenij 
acumen ; quando autem ver£ demonftrent , 
viftasdentmanus Algebr* Scdatores; nam 
fi ex Algebrar principijs arguunt impoffibi- 
lem.anguli plani geometricam trife<5Honem 
circino, & regula, cseterorumque horuin 
problematum folutionem , fateantur necefTe 
eft ( condonent amabd) eorum fcientiam 
fallacem e{Te, ne dicam falfam; nam fal- 
fum non deducitur nifi ex falfo. Ad angu- 
lum trifecandum adhibuere Pappus , & Ar- 
chimedes curuas quafdam Irneas , quadra- 
dricem videiicet , & fpiralem , quarum ad- 
miniculo id obtinetur, prout Pappus angu- 
li trifeftionem perfecit Lib. 4. pr. 31. ope 
hyperboles , quod etiam affequi poteft , ut 
fecit Renatus , ope parabote * vel etiam ope 

con- 
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concoidis; fed id perficere circino, & re- 
guli, vel judicaverunt impoffibile , velinu- 
tili Studio tentarunt.. Tu ergo benigne 
Leftor , dum vides plures a me vias repertas, 
& tim trife<5tum angulum planum fblo cir- 
culo , & refta linea , qudm abfbluta csetera 
problemata, ufu tantummodo 5 ut iti dicam 3 
primi libri Elementorum Euclidis, debes 
mecum tuam exercere benigitatem, com- 
patiendo , fi quid in hoc opere tibi difplice- 
rc contigerit , quoniam fblus Deus defeftum 
nefcit.Vale. 
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NOBILI VIRO PATRITIO AQUILANO 
Admodttm T^e-verendo Patri 



ANDRE^ PIOVANI 



Congrcgationis Oratorii de Urbc, 

EXIMIO , AT§UE UNICO INVENTORI 

Geomctrics trife&ionis Anguli Plani , 

Quadratura: Orcnll a 
Et Solutionis deliaciProblematis , feu dupli- 



<Nec non methodi defcribendi in circulo 



On bumili fewfer , tri/ijque 



cationis Cubij 




ELEGIA 




Grandior Heroo jam nunc accintta 



Choturno 



B Afe- 



Magniloqua refonat nojtra Tba- 
lia Chely . 
Te cantt ingenua decus , o memora- 
btle Jitrpis 
O fpes , o patriigloria rara f ili \ 
V efttnx, difcunt per quem rcuirefce- 
re laudes : 
Crejcit y (f in titulos Gens Ami- 
terna noqjos . 
JEt claram a tanto famam lucratus 
Alumno , 
Attior erettis furgitAternns aquis. 
Qutetn Sophia doctum , celebrejque 
mathefeos artes 
Excem tenero Pallas amiccu> 
Jinu . 

Qucm Pater attonito miratur Ti. 
bris ab alnjeo : 
Et feptemgemino vertice Roma 
colit . 

Lrgo 
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JZrgo age , dum fupplex fequitur Te 
Mufa ^fequentem 
Excipe : (f in plaufus fac eat 
illa tuos . 
Quamquam o , quid dubias Ccelo 
committere yerrnas 
Audeat , (f fpatio Te frcpore 
fequii 

tion homini fedenim frotentis ha- 
Benus alis 
Ignotum intado tramite carps 
iter . 

Namque aliis frufira rerumtenta- 
ta latentum 
Meta , tuis carcer curfibus illa^ 
fuit. 

Ardua, quA Reliquis , greflibus 
invia nofiris , 
Vidimus h*c celeri pervia facfa 
gradu . 

B 2 ®uid 



Quid mihi Confultis Babylon /L> 
frdferat Afiris 
Menfaque quid ^rimum fydera 
jaffet Atlas ? 
Quidve fuum Megare decantat 
Achaica Civem ? 
Grandius Oenotrio nafcitur 
Orbe decuf . 
Multa licet Latiis Tellus invide- 
rit Oris 

Attica, ma\us adhuc , quod tuca- 
tur habet . 
Cdtera fi defint , frtfignem hoc 
Hellada cogent 
Italia njictas fponte dedijfz^ 
manus . 

Nam facili hictandem, quos Pa- 
trum antiquior &tas 
Non fotuit nodos folvere } fofoit 
ope. 

Fama 
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Fama Syracofii fileat portenta Ma- 
g'fi r {y 

Qui geminos uitreo claufit itu> 

Orbepolos. 
Per quem Ph&beos fpeculis gemi- 

nantibus ignes , 
Ufia perit Siculis Romula pinus 

aquis . 

Fixaque Trinacrio fieterat , qua 
litore puppis , 
Tra&a puellari dicitur indt^ 
manu. 

Nota quidem Prifci funt hac mi- 
racula Secli: 
Sunt tamen Inuentis illa mino- 
nora tuis . 
Scimus , & humanas imitatunu 
murmure <voces 
Exanimum arguto protulit ore 
caput . 

Vt- 



Vtque peregrinas ^TerrA exaudita 
per oras , 
PelUi infonuit Buccina di£ta~> 
Ducis . 

Vt volet , (f certk furfum penna- 
taferatur 

• Zege 9 Tarentinomijfa Columba 
fopho. 

Scimus , ut Ortigiis *olim fabrica- 

tus tn arvis f 
. Artifici carcer nomen ab Aure 

tulit . 

Davidida plures , ut reddidit Vm- 
bra figuras : 
Memnonis, ut blandum conei* 
nuifiis Aves . 
Et Smyma referunt fpeculum , Vul- 
tumque Diana , 
Qui modo fibftriftis , qui modo 
Utus erat , 

Addc 

■ 
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Addeexploratum lynphis Diadema : 
quod auri 
Pondus , argenti pars quota 
mixta foret . 
Adde \ fed , illuftrem magis h)c 
meritura Coronam y 
Adde no<va ingenii .nunc moni- 
menta tui. 
Per te conveniant, ut\am quadra- 
ta Rotundis : 
Et fpatio confient illaque, £f 
tlla pari . 
Vtque Gcometra Planus Tibi fcin- 
ditur arte 
Angulus , in trifidos dum patet 
ille finus . 
Et modo , fi )ubeas ? parili multan- 
gula fiexu , 
Et latera inter fe circulns Aqua 
dabit . 
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Deliac* , ut fohas Cortin* oraculai 
Qjtando 
Exhiheas Quadrum fer latus 
omne , duflum . 
Faffa fidem fofcunt : tanthn quia 
fatta videmus , 
Poffe hominum h&c fieri fedulita- 
te rear , 

Efufi , ut ferhibent , taurorum fan- 
guine centum 
Occubuit Samio Vittima c&fa-> 
feni . 

Pythagor* Inventis flaufit tum* 
Gr&cia : £f aris 
^Tum bene fiicrifica dona tulere 
vianu t 

Juflius hic caderet centenis hoflia 
bobus , 

Hofiia , fi Veterum morc , litan* 
da foret . 

Atta- 
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^ttamen antiquo renuas ubitalia 
ritu 

Sanguineis pecundum ferre tri- 
buta fibris . 
Tro Te Caftalia peragant fua-> 
facra Camana : 
Pro Te Pieridum Carmine Fa. 
ma litet . 
Et fufcris atfura novo pro munere 
grates , 

Jngcminet lituo nobiliore fo- 
nos . 

Tfec frono tantum qua labitur 
Albula fiuttu 
llle veltt refidem continuijfts 
•fedem . 

JEthera corripuit vitfrix : & 
utrumque recurrat 
Phcebeo citiits lumine , folis 
iter. 

C rer* 



Termeat Occiduas , (f Eeoas 
permeat oras : 
Ar3on t & Auflrinas tentet 
adire domos , 
Jfec tuus interea defit labor, in- 
clyta falmis 
JRoma : triumphales infirue , Ro- 
ma , rotas . 
Quos augufia tamen promant Ca~ 
fitolia Currus} 
Quftque farent tanto Fercula-» 
digna viro ? 
Detulit Argolicis quidquid Vifto- 
ribus olim y 
Aufcniis quidquid Martis Are- 
na, parum efi, 
Exortes Ollt quamquam reddantur 
honores , 
Hullus honos Olli; framia nuU 
la fatis , 

Et 



Et vulgata licet toto ft gloria ja- 
ttet 

Orbe t minor meritis laudibus 
Orbis erit . 
Nunquam etenim Terra fiatiis 
claudetur iniqnis: 
Ncc dubias avi fentiet illa*» 
*viccs . ( 

Quamlibet innumero decurrant fe- 

cula motu , 
Secula vicJuram non tamen uU 

la frement . 
dnnorum inpdias contra y Fatique 

ruinas 

Tofieritas laudum fcenore fem- 
fer alet . 

E.C.QJLV. 
FINIS. 

C s £1. 
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EIDEM AUTORI 

Intcr Arcades difto '£. M. P. A* 
Pro Anguli Trife&ione 

EPIGRAMM A 

PAllade clara olim gemina, nunc 
clarior ibit , 
Andrea , /tudiis Vrbs Amiternx 
tuis, 

Ardua dum verfas megarei Inven- 
ta Magifiriy 
Quaque Syracufus tradidit in- 
de fenex . 
Multa aitdes, frujira tentata frio*. 
ribus annis\ 
Vni debebit qua Tibi Projtc- 
ritas . 

En Monfras, quanam ratione ft- 
candus in aquas 

Ter- 
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Tergeminas fartes Angulus om- 
nis erit . 

Quanta Geometria per Te fama~> 
addital fams 
Quin ftes majoris quanta Geo- 
metrix ! 

J$am cum fraftiteris , quod num- 
quam freftitit ullus 
Arte tua multo flits quoque fofl 
fe frobas. 
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P R JE F A T I O. 

Quid impulerit Autorem ad invefligandum 
Geometricam Anguli TrifeftioncttU* 
Circino , & regula . 

» 

NOn me latcbat primarios geom- 
ctras , & Algcbrae Scdatores in- 
tcr impoffibilia rcccnfcrc gcomc- 
rticam anguli plani trife&ionem , idcd- 
que cxiftimantes , me male confultunu 
felegiffc argumentunu > atque etiam te- 
merarium rcvocarc ad legitimam geo- 
metriam > qnod ab omnibus ha&enus 
deftitutum i ne dixerim defperatum ha- 
betur . Ait cnim Cartefius in fuis ope^ 
ribus geometricis. Quadratuxam Circuli 
non adhuc inventam , fortafse ab ali- 
quo invcniri poffc > fcd Cui voluerit Fi- 
lius revelare : At Angulum planurru 
circino | & regula trifecare effe omni- 
no impofTibile . Clavius quoque intcr 
Geometras , & ipfc clariffimus /.g. Gco- 
metriz pra&ica: ad prop. 25. agens de_, 
Anguli trife&ione inquit : Prollema hoc 



I 



Veteres diu multumefue exagitavh f rtec ab 
ullo ad hanc uftjue diem gcometrice fclu- 
tttm eft . Idem quoque fatctur P. Tatjuet 
Societatis Jefu ad Schol. pr. $>. L 1. JElc- 
nientorum Euclidis, aliique : Nihilomi- 
nus dum firmiter iemper tenui id quod 
Archimedes omnium geometrarum faci- 
lc Princeps dixic initio libelli de fpirali- 
bus Dofitheo « videlicct ; Quot in gcome- 
iria <uifa funt primum impofstbilia , qua 
tempore fuam capiunt pcrfcftionem t lnhe- 
rens dido non folum tanti Viri , fed 
etiam notitia? a me habitx , quod ali- 
qui anguli plani geometrice trifccantur 
( prout in fine oftendam ) judicavi mcj 
magis debere obfequentem effe veritati, 
rjuam ab opinione Autorum deterreri > 
praecipue illorum, qui admittunt de fadto 
trifecari geometrice aliquos planos angu- 
los, fed negant omnium trifeftionenu , 
qu£m dicunt effe impofllbilem. Sed quis 
non irrideret hominem itl argumentan- 
tcm . Eft poflibilis geometrica trifedio 
aliquorum aogulorum , ergo geometrica 

trifedio omnium eft impollibtlis ; dunu 

C 4 po- 
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potius infcrri debet . Ergo gcomctrica^ 
trifediio omnium cft poflibilis . llli igi- 
tur, qui admittunt omncs angulos pla- 
nos trifariam dividi non pcffe , dicant 
potius nullum angulum pianum trifccari 
poffe , qu^m male dcducant cx poffibili 
trife&ione aliauorum, casterorum impof- 
fibilitatcm j dum ad corum convinccn- 
dam falfam affcrtioncm , ipfx dcmonftra- 
tiones oftendunt, quam facile fit, quem- 
libct angulum planum gcometricc trife- 
care; quo impleto, ille Pappi reatus eva 
nefcit , quem lcgimus in finc lib. collc- 
£ionum quarti his verbis : Videtur quo- 
dammodo peccatum non parnjum ejfe apud 
Geometras % cum Problema planum per conica , 
*vel linearia ab aliquo invcnitur , ffi ut fum* 
matim dicam , cum ex improprio folvitur 
genere . 

Si igitur revocavcrimus trifc<ftio- 
nem anguli plani ad fuum pcculiarc ge- 
nus , & non tantum tripartito , fcd iiu 
qualibct analogia per numcrum impa- 
rcm gcometricc fecari poffc oftcndcri- 
mus, abfolutos quoque a tali piaculo nos 

effe 
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effe credcmus . Interim hoc animadver- 
tiffe non parum confcrt ad difponcndum 
animos contradicentium y ut facilius ca- 
ptivcnt intelle&um in obfequium verita- 
tis i nam rcmota illorum dctcrminatione 
in partem oppofitam , ut magis proni ad 
veritatcm ample&endam , nullo laborc 
obfcquentur demonftrationum impcrio j 
& ignotam ha&enus veritatem velint , 
nolint Affcrtoccs impoffibilium fatebun- 
tur • 
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Si videbitur Reverendifllmo Patri Magiftro 
Sacri Palatii Apoftolici . 

N. Epifcopui Bojan. Viccfgcrent* 

+1 ^(H^ml^miWml^ml^mi, & & . 

APPROBA TIO, 

« 

GEomctricas Demonftrationes ab Adm. Rev. Pa* 
rre Andrea Piovani Congregationis Oratorii 
Urbis Komx noviffim£ excogicatas , quas perJegi de- 
mandante Rev. Patre Magiftro Sacri Palatii Apofto- 
lici , reperi magnitudine ingenii , eximia fapientia , 
atque eruditione ; necnon calamo adeo felici expla- 
natas , ut ab unoquoque hominum inoflfenfo pede , ac 
facili negotio decurri poffint . Quamobrem Typis 
mandandas cenfeo, ut qu* /amdiu , multumquc cx- 
pe&ats focrunt , in luccm tandcm profcrantur . 
*iholausde Simone. 

I M P R I M A T U R. 

Fr. Gregorius Selleri Saeri Apoftolici Pala- 
tii Magifter, Ordinis Prsedicatorum. 
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Trifecandi circino , & regula quemcumque 

Angulum planum . 

PROPOSITIO 
PRIMA . 

SI fupra diametrum Semi- 
circuli fiat Triangulum_j 
sequilaterum * latera ad ipfius 
extrema conjundta dividun- 
tur bifariam ab arcu (emicir- 
culi : & fi diameter ab una_» 
parte protrahaturindefinite,6c 
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intervallo Semidiametri ab- 
fcindatursequalis, ducaturque 
ab extremo abfciffas ad extre- 
mum oppofiti lateris recta li- 
nea , quae dividatur bifariam a 
perpendiculari,& in di&a per. 
pendiculari capiatur punc"tum 
aliquod ad libitum cadens in- 
tra triangulum a di&a re&a li- 
nea conftitutum , atq; interval- 
lo a di&o punto ad extremura 
abfcifTae ducatur arcus verfus 
oppofitum latus trianguli . 
Omnes re&ae lineae du&ae ufq; 
ad diclum arcum ab angulo 
Trianguli asquilateri illi op- 
pofito , habebunt partes a dictis 
arcubus interceptas majores 
abfciffa a produ&a diametro, 

DU- 
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fifun Frima. 




DUcatur re&a B E. indefinit£.> & in- 
tervallo ad libitum, ut AB. fafto 
centro in aliquo punfto A. duca- 
turfemicirculus BCE., & eodem retento 
intervallo abfcindatur a protradla diame- 
tro ^qualis E F. . Deind£ fiat triangulum 
sequilaterum BDE. , & ab angulo E. ad 
interfecationem C ducatur refta EC. , de- 
nique jungatur FD. 5 & dividatur bifariam 
perpendiculari L S. , & in difta perpendi- 
culari capiatur ad libitum punftum aliquod 
cadens intra triangulum FDB. ,ut ad pun- 
tfum 1. 3 &a di<5topun<5to I. intervallo IF. 
ducatur verfus latus oppofitum BD. ar- 
cus F DP. jungaturque DA. 

Quia duo triangula FLI. DLI. habent 

la- 
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latera FL. DL. ex conftr. sequalia , la- 
tusLI. commune, &angulos a diftis lateri- 
bus contentos 2equales,ideft reftos, (Exq.l. i.) 
habent etiam bafes IF.ID. interfe Equales* 
ideoque arcus FDP. tranfiens per pun- 
tfurn F[P*r def. 15/Jtranfire quoque debet per 
punftum D. Refta B E. dupla eft re<5te AE. 5 
& quoniam F E. fafta eft sequalis E A. 
\Ex ax.6.~] etiam refta F A. dupla eft EA. , 
acpropterea FA, eft sequalis BE. * & cui- 
libet lateri trianguli xquilateri BDE. . In 
ditflo triangulo sequilaterQ refta DA. divi- 
dens bifariam bafim BE. I P^rj./.j.] dividit 
ad angulos rectos , & idcircd in triangu- 



tenditur a majore latere DE. . Dum igi- 
tur DE. major eft DA. , etiam re&a FA. 
oftenfa arqualis DE. major eft DA. , & 
perconfequens perpendicularis LS. neceffa- 
ri6 fecare debet reftam FA. , nec tranfire 
poteft per pundtum A. , aliterpars , & to- 
tum eflent <equalia, quod eft abfurdum. 

Infuper in eodem triangulo ^quilate- 
ro B D E. redia E C. dividens ad angulos 
reftos latusBD. \Per 3. /.3. Jdividit bifariam, 
nam angulus in jfemicirculo [£xgi./.j.] eft 
reftus, fed redta EC. cadit fupra pundlum C. 
interfecationis 3 quara facit arcus femicircu- 
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H cum latere BD. . Ergo arcus femicirculi 
dividit illud bifariam ; Idemque eft de al- 
tero latere E D. , quod erat probandum * 

trtm*. 




Re&a AF. oftenfa eft sequalis DB. , &eft 
etiam divila bifariam ad punftum E. ergo 
duacredlae CD. EF. funt interfe aequales j 
hoc eft dua? re£ix terminantes duos ar- 
cus ETC. FHD. . Percentruml. ducatur 
recta, PG. 3 & jungantur FG. G B. j dico 
quod linea BG. dudta ab angulo B. ufque 
ad majorem arcum F H D. habet partem N G. 
interceptam a duobus arcubus ETC. F H D. 
majorem abfcjfla EF , & altero arcuum 
extremo CD. ; & quod dicitur de re- 
fta B C. eft etiam verum de omnibus aliis 
reftis lineis duftis ab eodem angulo B. 

ufque 
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ufque ad dktum arcum majorem; videli- 
cet ut omnes habeant partes a diftis arcu- 
bus interceptas majores abfcifla EF. > & 
altero arcuum extremo CD. 5 quod ita pro- 
batur . 

Quia Triangulum PFG. [Ex 3 ] ha- 
bet angulum F. in femicirculo reftum, in 
triangulo BFG. latus BG. fubtendens an- 
gulum reftum F. [/Vri8./.$] majus eft late- 
reBF. 9 fedBE. diameter femicirculi BCE. 
Ex 15./.3.] major eft BN., quce intraeum- 
em femicirculum cadit. Ergo fi a majori 
latere B G. auferatur pars minor B N. & a 
minori latere BF. auferatur major BE. y 
[ Per ax.5. ] reliquum N G. majus erit reli- 
qiio EF. , & confequenter etiam majus al- 
tero extremo CD. >quod eft propofitum. 

Capiatur nunc intervallum B F. , & 
centro B. ducatur arcus verfus punftum G.* 
qui neceffario fecabit redlam E G. often- 
fam majorem BF. > Sc ultra diftam lineam 
fecabit etiam ad aliquod qunftum H. majo- 
rem arcum FHD.;quoniam latus BF. ma- 
jus eft ex conftr. latere BD. terminante 
diftum arcum , & jungatur H B . 

Quia dux reftse B F. B H. ut Semidia- 
metri ejufdem circuli funt inter fe sequa- 
les, [Pcr dcf. 1 5.] fequitur > quod fi ab xquaH- 

bus 
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bus inaequalia demas [Ex aw.j.] ea 5 qus re- 
mane*.t fint iesequalia , fed BE. diameter 
femicirculi BCE. [Per i j,/.j.]major eft BM. 
cadente intra eumdem femicirculum BCE. 
ergofia BF auferatur major BE.,&a BH. 
auferatur minor BM. , pars , quse rema- 
net MH. major eft remanente EF. , hoc 
eft intercepta MH. major eft abfciffa E F. , 
& altero extremo CD. quod volebamus . 

fitur* Prima. 



F I. 




De omnibus aliis reftis lineis duftis a quo- 
cumque pun&o arcus FH ad angulum B. 
eft eadem demonftratio, quia cum omnes fint 
inter fe squales, & habeant partes caden- 
tes intra minorem femicirculum BCE. mi- 
nores diametro BE., partes quac remanent 
interceptx i dnobus arcubus erunt omnes 

D nia- 
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majores abfcifla EF., & altero extremo C D. 
ex eodem axiomate s. , ideoque multo funt 
majores intercepta: a diftis arcubus, fi li- 
nese ducantur a quolibet punfto majoris ar- 
cus FGH. ufque ad diftum angulum B, ^ 
ut patet . 

Infuper a diametroBE. abfcindatur mi- 
nor BM. arcu Mo. , fic quoniamoF, ma- 
jor eftEF.) captointervallo EF., centro o, 
abfcindatur arqualis os.,& iterum capto in- 
tervallo B s. 5 centro B. ducatur arcus ver- 
fus H. , & quoniam B H, oftenfa eft «qua- 
lis BF. cum Bs, minor lit 3F. erit quoque 
minor B H. 5 ideoque arcus duftus interval- 
lo minore B s. fecabit B H, ad aliquod pun- 
ftum i. & ultr* diftam lineam fecabit etiam 
ob rationem datam, arcum majorem FHD, 
ad aliquod punftum K. 5 a quo ad angu-» 
lumB. ducatur refta K B, , 

Quoniam arcus K s, major eft arcu i s, 
(totum enim, & pars) angulus KBs. ad 
centrum B. infiftens arcui K s. [ E % contr,26. 
/.g."J major eft angulo iBs, ad idem cen- 
trum 3 infiftente arcui i s. 5 ergo refta BT,in fe- 
micirculo minore, ut magis remota a cen-* 
troA. 3 quam refta B M. [ Pcr i minor 
eftBM., hoc eft minor Bo. arquali BM^ 
fei dwx Bs. BK. ; ut femidiametri ejufdem 
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circuli ftnt inter fe squales, ergo fi a di- 
(lis squalibur inaequalia BT. Bo. demas[£# 
ax. 5*j qux remanent T K. os. funtina^qua- 
lia,& quia a re<5U BK. dempta eft minor B T.> 
erit intercepta TK. major abfciffa EF. 
cui os. fafla eft squalis , & per confe- 
auens etiam major altero extremo CD. : 
de omnibus reftis lineis duftis a quolibet 
pun&o arcus iK. ad angulura B. eadem 
demonftratioue oftenditur , quod habeanc 
partes interceptas i duobus arcubus , M T, 
i K. majores os. hoc eft abfciffa E F.>ob ra- 
tionem jam fupra aflignatam. 

Si vis probare etiam alias reftas lineas 
haberepartes interceptas & duobus arcubus 
majores extremis , cape iterum intervaK 

D 2 lum 
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lum B T. 5 & centro B. duc arcum T r. , & fac 
q\xx prius funt fa£ta 9 & fic femper ince- 
dendo 5 atque argumentando oftenditur y 
omnes alias re<5las lineas duftas a quocum- 
que pun&o arcus KD. ufque ad angulum B> 
habere partes interceptas a duobus arcu- 
bus KD. TC. majores extremis EF. CD. 
Si igitur fupra diametrum femicirculi &c. 
quod faciendum 5 & demonftrandum erat . 

Converfa hujus propofitionis eft . Si 
fupra diametrum femicirculi &c. , & ab an- 
gulo FBD. ducatur re<5ta indefinite , atque 
ab interfecatione 5 quam indefinita facit cum 
arcu femicirculi , abfcindatur pars major 
abfciffa E F. 5 & per pun&a extrema refta- 
rum cadentium extra femicirculum tranfeat 
arcus . Omnes re<5te lincx duete a prcedi- 
<5lo angulo B. ad arcum majorem , habe- 
bunt partes interceptas a duobus arcubus 
majores abfcifla EF. a produfta diametro. 
Ratio hujus converfac propofitionis eft cla- 
ra 5 nam fi ducatur ab angulo B. reftaBH. 
indefinitfc 5 & ab interfecationis punfto M. > 
quam facit BH. cum arcu femicirculi 5 ab- 
fcindatur M H. niajor abfcifTa E F. , & al- 
tero extremo CD. (prout jam eft demon- 
ftrata major) 5 & per punfta extremaF.H. 
D. [ Ex 25-/- 3.] tranfeat arcus FHD. diftus 

arcus 
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arcus habebit idem centrum I. intra trian- 
gultim BDF. 5 & per confequens demon- 
ftrationes funt esdem. 

COROZLARIVM. 

Ex demonftratis fequitur, quod in om- 
nibus fchematibus fimili modo con ftrudtis y 
fi una refta linea du&a ab angulo B. ad 
arcuni majorem 9 habeat partem interce- 
ptam five majorem 5 fiveminorem five sequa- 
lern extremis . Omnes aliar re<5ta linex du- 
&x ab eodem angulo ad diftum majorem 
arcum 5 habebunt partes interceptas * aut 
majores, aut minores 5 aut arquales extre- 
mis, & hoc ex eo,quod arcus intercipien- 
tes funt curvx linex regulares terminatre ab 
sequalibus lineis reftis, du<5tfs ab eodem 
punfto B. ; prout melius dignofcetur ex fe<- 
quentibus propofitiouibus . 
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PROPOSITIO II. 

SI ropra diametrum femi- 
circuli &c. , & ab ex- 
tremo abfciflae ad extremum 
oppofiti latpris ducatur re£ra 
linea , qux dividatur bifariam 
a linea perpendiculari , in_, 
qua capiattur pundum ali- 
quod ad libitum cadens ex- 
tra triangulum a dida recla 
linea conftftutura , atque in- 
tervallo a di&opunfto ad ex- 
tremum abfcitfae, ducaturver- 
sus latus oppofitum circulus . 
Omnes reclae lineae duc~tae vfq; 
ad didtum arcum ab angulo 
trianguli aequilateri illi oppo- 
fito , habent partes interce- 

ptas 
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ptas a didtis duobus arcubus 
minores abfcifla a produda_» 
diamatro. 



rn 



Fix-ra iteunda. 




I 

Flat figura prfori fimilis, fed latus D B. 
trianguli xquilateri protrahatur indefi- 
nite > & in perpendiculari L S. capi atur 
centrum O. extra triangulum B DF. , de- 
ind£ intervallo OF. , vel OD. ducatur ver^- 
fus D. arcus FD. , qui protrahatur donec 
fecet latus DB. produdhim ad aliquod pun- 
ftura R. , & i difto punfto R. per cen- 
trumO. ducatur re&a RQ^, & £ punfto F. 
per centrum O. ducatur recta FL, atque 
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a punfto I. per punftum B. ducatur refta IN.* 
& jungantur NF. TE. CJuoniam in hac fi- 
gura centrum majoris circuli captum eft 
extra triangulum BDF. , dico quod om- 
nes reftac linese dudte ab angulo B. ufque 
ad majorem arcum FND. habent partesin- 
terceptas a duobus arcubus minores ex- 
tremis EF.CD. 5 quod ita demonftro . 

Quoniam extremum F. recfte F I. fecan- 
tis redtam Q_R. ad centrum O. eft fub ex- 
tremo recfbar QR. y fequitur , quod ex- 
tremum oppofitum I. reftar FI. fitfupraex- 
tremum oppofitum R. reftx QJR. ,& fimili- 
ter, quia extremum I. redte IN. fecantis 
ad angnlum B. re<5tas DR. , & FB. produftam 
fupra centrum O., eft inter exrremum R.; & 
extremum produfta: F B. , fequitur, quod ex- 
tremum oppofitum N. redtecIN. fit interex- 
trema oppofita D. F. earumdem, ideoque 
pars BN. cadit intra angulum DBF. . In 
triangulo INF. Angulus N. (Ex 3 1 •/•£•) in 
femicirculoeft redus 5 & fimiliter re&us eft 
angulus T. in femicirculo ETB, duar igitur 
redte TE. NF. (Per2$.l. i.)funt inter fe 
paralellae , & idcirco in triangulo BNF. 
(EX2.1.6.) erit 5 ut B E. ad EF.,ita BT. 
ad TN. 3 & permutando, ut BE. ad BT. , 
ita FE adNT. 5 fed BE. fubtendens angu^ 

lum 
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f.h. 




lum reftum ( IVr 1 8. /. i. ) major eft B T. , 
ergo FE. majoreft TN. . Eft igitur inter- 
cepta TN. minor abfcifla EF. , quod eft 
propofitum * Pro omnibus aliis redHs lineis 
interceptis a duobus arcubus ET. FN M 
& duftis ab angulo B. , quod habeant 
partes interceptas a duobus arcubus fupra- 
diftis, minores extremis EF. CD,, ea- 
dem demonftratione oftenditur , quod fuffi- 
ceret ad demonftrandum omnes reftas 
lineas duftas ab angulo B. habere partes 
interceptasaduobusarcubus E TC. FND. 
minores extrerais EF. CD. , & hoc pro- 
pter rationem iiiperiiis affignatam , quod 

arcus 
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arcus peripheriarum funt curvx lines re- 
gulares. 

Nihilominus pro majore certitudine 
aflertse propofitionis ducatur a punftcr E* 
per centrum O. retta G P. , & a punfto P . 
per pundtum B. ducatur refta PK. 5 cujus 
pars BK. ob rationem nuper datam cadit 
Intra angulum DBF. 5 & jungantur KG. 

Quja in triangulo GKP angulus K. 
(£xgi./. g.) in femicirculo eft reftus, & 
oariter reftus eft angulus M. infemicircu- 
loBME., dux ME. KG. ( Per 2%.l.t.)C\int 
inter fe parllellse ; & id circ6 ( Ex L 6. ) 
erit,utPE. ad EG M ita PM. adMK., 
& alternando, ut PE, ad PM., ita EG. 
ad KM. 5 fed PE< (Per iS. I i.) fubten- 
dens angulumreftuni, majoreft PM., ergo, 
& EG. major eft MK. 5 fed FE. major 
cft GE, quiain triangulo FEO. duo late- 
ra FE- EO. (Ex2oJ.i.) majora funt ter- 
tio F O. , & per confequens etiam. majora 
refta OG., Namredte OG. OF. , ut fe- 
roidiametri ejufdem circuli funt inter fe 
«quales ; ablato igitur & duobus lateri- 
bus OE. FE.j & a refta OG. commu- 
ni OE. 9 latus FE. (Perax. 5*) majus erit 
reliqua EG. Ideoque fi intercepta MK, 

minor 
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minor eft EG.j erit mult6 minor extre- 
mo E F. , quod voluimus . Demonftro ite- 
rum reftas lineas duftas ab angulo B. ad 
quodlibet pundlum arcus ND.,habere par- 
tes interceptas 4 duobus arcubus minores 
extrmis EF* CD. 

Fiat fimilis figura* & arqualis antece- 
denti, & quoniam refta FE. oftenfa eft 
major refta, E G. 5 capiatur intervallum EF. 
& centro E. ducatur femicirculus FSA. > 
& a punfto N. ^ majoris arcus , quod cadit 
intra aream minons circuli , ducatur pet 
centrum O. refta NI. fccans reftam QJl. 
ad centrum 0. 3 & a puafto I. per pun- 

ftum 



Digitized by Google 



18 P A R S 1. 

ftum B. ducatur re<5ia I K. , & a punfto N. 
ducatur refta NK. , deniquc a pumflo E. 
ducatur EP perpendicularis ad NK- , & jun- 
gantur ME. ES. 

Quoniam refta EF. oftenfa eft ma- 
jor EG., arcus femicirculi FSA. tranfire 
debet fupra extremum G. redte EG. 5 & id- 
circo arcus femicirculi FSA. fecans arcum 
majorem ad punfta F.i. cadit extra majo- 
rem arcum > ideoque punftum N. captum 
in arcu maiore , cum fit intra aream mi- 
noris circuli , refta NK. dudta a di&o 
punfto N. ad punftum K. pofitum extra 
niinorem circulum , necefTario fecare debet 
arcum difti minoris circuli ad aliquod pun- 
tlum S. , ut eft manifqftum . In Triangu- 
lo NKI. anguius K. in femicirculo (Ex$i. 
/.$.)eft reftus, & pariter reftus ob eamdem 
ratipnem angulus M. , & propterea duac M E. 
KN. (P(CT28./. i. ) funtinterfe paralellae, & 
quiaEP. dufta eft perpendicularis ad NK., 
fequitur quod dux MK. EP. per eamdem 
38./.i.fint etiam inter fe paralellse, & qua- 
drilaterum E K. fit paralelJogrammum re- 
£tangulum 3 ideoquelateraoppofita MK. EP. 
funt inter fe squalia , fed E P. cadens in- 
tra aream femicirculi minoris minoreftEF. 

femidiametro ejufdemcirculi,ergo, & MK. 

erit 
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crit quoquc minor E F. * fed M K. eft pars 
intercepta a duobus arcubus linea: BK., 
& EF. eft abfcifla k piotrafta diametro, 
ergo intercepta MK. minor eft abfcif- 
fa E F. 5 & altero extrcmo C D. quod eft 
propofitum . De ommbus aliis reftis li- 
neis duftis ab aliis punftis captis in parte 
feaa Fi. circumferentix majoris circuli per 
centjum O. , probitur eadem demonftra- 
tione, quod habeaat partes interceptas a 
duobus arcubus n?inores extemis , dum- 
modd fiant omnia, qu$ fafta funt in prx- 

fen- 
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fenti demonftratione . Si igitur fupra dia- 
metrum femicirculi &c. , quod facien- 
dum , ac demonftrandum erat . 

Fiittra Tertia* 




Si quis anino contradicendi dicere 
vellet , quod perpendicularis E P. non ca- 
dit ad punftum P. , fed ad aliud punftum ; 
dicat ad quod pundlum cadit . Si ad pun- 
ftum aliud re<5te NS, fecantis arcum mi- 
ncris circuli, femper,u cadens intra aream 
fcmicirculi erit minor femidiametro E F. 
ejufclem circuli ; Si cadit ad pun&um S. 
interfecationis , quam facit N K. cum ar- 
cu femicirculi , Contra : nam in triangu- 

lo 
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lo ESP. quiaangulus S. redtus eflfet ob per- 
pendicularem ES. ; fubtenderetur per ip. 
/. i. X majore latere EP. cadente intra 
aream femicirculi 5 ideoque pars e(Tet ma- 
jor toto, quod eft abfurdum, Si caderet 
perpendicularis extra arcum femicirculi ^ 
mult6 magis probaretur idem abfurdum j 
Dum igitur non poteft cadere neq; ad inter* 
(ecationem 3 quam facit retfta NK. cumar-r 
cu femicirculi , neque extra femicirculum, 
neceflHrio cadit intra aream difti femicir- 
culi ^ & per confequens difta perpendicu- 
laris minor eft femidiametro EF. ejufdem 
circuli 5 quod volebamus . 

Converfa hujus propofitionis eft omni- 
no eadem cum converfa prims propofitio- 
nis, fervata fblum differentia, quod k re- 
fta linea du<fta indefinite *b angulo B. ab- 
fciendenda eft ab interfecatione, quam fa- 
cit cum arcu femicirculi pars minor abfciA 
fa EF. a protrafta diametro; nam rationes 
funt exdem , quae allata: funt In converfa 
primx propofitionis ♦ 




PRO- 
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PROPOSITIO III. 

SI fupra diametrum femi- 
circuli &c. , & ab extremo 
abfcifTe^ ad extremum oppofni 
lateris ducatur recta hnea_> , 
quae dividatur bifariam a li- 
nea perpendiculari , &. in ea-> 
capiatur punclum interfecatio- 
nis , quam ipla facit cum bafi 
trianguli ab ea conftituti, at- 
que intervallo a diclo interle- 
cationis pun&o ad extremum 
abfciflae ducatur verfus iatus 
oppofitum arcus ; Omnes re- 
dac lineae du&ae ab angulo tri- 
anguli sequilateri illi oppofi- 
to , ufque ad majorem arcum , 
habent partes interceptas a 
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duobus arcubus aequales ab« 
fcififae a produ&a diamctro . 

Conftruatur figtya eodem modo , quo 
conftruftse funt priores 3 & ab anguloB. du- 
catur refla linea BM. indefinite, & ab in- 
terfecatione 5 quam facit cum arpu femicir- 
culi abfcindatur G M. sequalis abfciflk E F. 
& [_Ex 25^3 •] per tria pun&a F.M. D. duca- 
tur arcus 5 qui cum non poffit habere cen- 
trum nifi in punftol. interfecationis 5 dico, 
quod omnes redte linece dufte ab angu- 
lo B. ufque ad majorem arcum FMD., 
habent partes interceptas a duobus arcu- 
bus arquales extremis EF. CD. 

Si arcus tranfiens per tria punfta F.M.D. 
non habet centrum in interfecatione I. >ha- 
bebit diftum centrum 5 vel intra triangu- 
liim B D E. 9 ut ad aliquod punftum H. per- 
pendicularis L S. > vel cxtra diftum trian- 
gulum ad ^liquod punftum S. , nam unumex 
his tribus neceffe eft effe . Si habet cen- 
trum ad punftum H. intra triangulum , cr- 
go intercepta , uti jam demonftratum eft in 
primapropofitione > major eftcxtremis EF. 
CD. ,quod eft contra hypotefim , & abfur- 
dum, quoniam GM. fa(5la eft aqualis ex- 

E tre- 
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Fiiura Quarta* 




tremis . Si vero centrum di<5li arcus cadit 
cxtra triangulum , ut ad punftum S. , vel 
. aliud quodcumque fit. ErgO GM. interce- 
pta a duobus arcubus, ex fecunda etiam 
demonftrata propofitione , erit minor E F. 
CD.,quod pariter eft contra hypotefim,& 
abfurdum, quia G M. ex conftr. capta eft 
arqualis extremis. Dum igitur arcus FMD. 
non poteft habere centrum neque intra , 
neque extra triangulum DBR, neceflario 
erit ipfius centrum in interfecatione I. , 
quod voluimus. 

Demonftro nunc omnes alias reftas li- 
neas duftas ab angulo B. ufque ad majo- 
rem arcum FMD. habere partes interce- 

ptas 
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ptas i duobus arcubus sequales extremis 
EF. CD. 

Ab angulo B. ducatur re&a B P. inde- 
finite 5 vel alia ad libitum 5 erit intercepta 
a duobus arcuhus pars O P. > qux fi non eft 
sequalis extremis 5 ut eft intercepta GM. 5 
erit aut major, aut minor. Si eft minor 
augeatur donec fit segualis extremis, & fit 
augumentum P e. 5 vel aliud . Quoniam ar- 
cus tranfiens per tria puncfla F. e. D. non 
poteft congruere cum arcu FPD., debet 
neceflario habere aliud centrum ; Sc quia 
arcus F e D. 5 ut magis infiexus habet fe- 
midiametrum minorem femidiametro ar- 
cus FPD. cadere debet intra triangu- 
lum BDF. ad aliquod punftum perpendi- 
cularis LS. fed jam (Perpr.i.) , demonftra- 
tum eft, quod omnes re<5te iinex dutlx ab 
angulo B. ufque ad arcum habentem cen- 
trum intra diftum triangulum , habent par- 
tes interceptas a duobus arcubus majores 
extremis. Ergo refta Be. cum fit una ex 
illis , habet partem O e. interceptam ma- 
jorem extremis E F. CD. , quod eft con- 
tra hypotefim , & abfurdum . 

Si vero intercepta O P. eft major ex* 
tremis E F. C D. reducatur ad eorum arqua- 
litatem per abfcilfionem partis P t. , vel 

E 2 alte- 
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alterius partis. Similiter arcus tranfiens 
per tria punfta F. t. D. non poteft congruc- 
re cum arcu FPD. ; fed dcbet habere aliud 
centrumj & quoniam femidiameter ar- 
cus F t D. > ut minus inflexi , major eft fe~ 
midiametro arcus FPD. , habet centrum 
extra triangulum B D F. ad aliquod pun- 
flum perpcndicularis LS. : Sed jam pro- 
batunl eft in fecunda propofitione 5 quod 
omnes reftx linex duftx ab angulo B. uf- 
que ad arcum habentem centrum extra 
triangulum BDF. , habent partes interce- 
ptas a duobus arcubus, minares extremis ; 
Et quia re&aBi. eft talis, habebit interce~ 
ptam partem Ot. rainorem extremis EF, 
C D. quod cft contra hypotefim , & abfur^ 
dum . Eft igitur evidens , quod intcrce^ 
pta O P. cum non poffit neque augeri , 
neque minui, ut arquetur extremis , fit ipfis 
extremis arqualis. Si igitur fupra diame- 
trum femicirculi &c. quod faciendum, ac 
demonftrandum erat. 

Argumenta abdufta pro sequalitate inter- 
ceptse O P. valent etiam ad demonftran- 
dum,quod dmnes alix recfte linea? du(5tee ab 
angulo B. ufque adarcum FMp. haben- 
tem centrum in interfecatione I. 5 habent 
partes interreptas a duobus arcubus jpfis 

extre- 
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cxtremis squales. Et ex demonflratis pro- 
pofitionibus aperte cognofcitur-, quod inea- 
rum figuris 3 fi una intercepta efl major, vel 
minor,aut sequalis extremis^omnes alixfunt 
tales propter rationem fuperius aftlgnatamj 
videlicet y quod arcus circulorum funt cur- 
linesc rcgulares. &c. 

« 




£ i PRO- 
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PROBL. I. PROPOS. IV. 

DAto quocumque angulo 
acuto, Illum in tres par- 
tes , vel Angulos inter fo 
aequales dividere. 




Slt datus acutus angulus dividendus in tres 
partes sequales BAG. Protrhatur re- 
<fta B A. hinc inde indefinite , & capto ad 
libitum interuallo, facfto centro in dato an- 
gulo A. ducatur circulus B O P. Deinde re- 

tcn- 
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tento eodem intervallo , abfcindatur arqua- 
lis PF. , & fafto centro in puntto B. eodem 
intervallo ducatur arcus CM. Poftea capto 
intervallodiametri BP. tiat triangulum trqui- • 
laterum PBDj & duda refta DF. divida- 
tur bifariam perpendiculari L S. , & fa- 
ftocentro in interfecatione I. intervallo IF. 5 
vel ID. ducatur arcus DEF., & protra- 
hatur refta GA. ufque ad aliquod pun- 
ftum E. arcus praedifti, atque a punfto E. 
per punftum B. ducatur refta E B. , & pro- 
trahatur ufque ad arcum CM. , qua: illum 
fecabit ad aliquod putiftum K., dcnique a 
pun<5lo K. , per centrum A. ducatur KA. 
ufque ad circumferentiam circuli , qu* il- 
lum fecabit ad aliquod punftum H. , & jun- 
gantur HG. AO. 

Quia triangulum BAO. habet late- 
ra A B. A O. arqualia , ( Ex def. 24. ) eft Ifo- 
fceles habens (ftf 5«- f £ !• ) angulos ad Ba- 
fin B O. inter fe oequales 5 & per confequens, 
(£x 13./. 1.) etiam anguli deinceps ABK. 
AOE. funt mter fe squales . Duo autem 
triangula ABK. AOE. funt Ifofcelia , 
nam OE. intercepta ab arcu POB., & ar- 
cu FED. habente pro centro pun<5him I. 
interfecationis , quam facit perpendicula- 
risLS. cum latcre F A. , jam in tertia pro- 

E 4 pofi- 
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pofitione, & demonftratione oftenfa eft sequa- 
lis abfciflfc PF., & confequenter arqualis fe- 
midametro A P. 5 vel AQ. . Dum igitur di- 
fta duo triangula habent latera interfe aequa- 
iia , & angulos a diftis lateribus contentos 
etiam arquales 3 ( Per 4. 5 & 5* /• 1* ) habent 
tam baies, quam angulos ad eafdem bafes 
xquales 5 ideoq; triangulum E A K. eft Jfofce- 
les, fed triangulum HAG. eft etiam Ifo- 
fceles 3 & difta duo triangula habent angu- 
los ad verticem A {Ex 15*/. 1.) inter fe 
squales, ergo( Per$2.l. 1.) habent etiam, 
& reliquos angulos ad bafes EK. H G. inter 
fe sequales; Sed angulus BAK oftetifus eft 
arqualis angulo K.> funt enim ad bafimlfb- 
icelis ABK. . Ergo eft etiam squalis ango- 
loKHG. Angulus QAG. ,(£*J2./. 1.) ut 
externus triangulo AHG eft sequalis duo- 
bus internis,&oppofitis angulis H. G. Ided- 

3ue duplus anguli H. , & confequerrter etiam 
uplus anguli BAK. , divifb igitur bifariam 
angulo QA G. , totus Angulus datus BAG. 
erit divifus inter tres partes , vel angulos 
inter fe sequales,quod eft propofitum. 

Eodemmodo dividitur quilibet alius an- 
gulus , five reftus five obtufus ; nam divifo 
prius bifariam Angulo, tam refto,quamob- 
tufo in duos acutos angulos , illorum di- 

iiii- 
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midium dividendum eft in tres partes , vel 
angulos inter fe aequales , quarum dus par- 
tes fimul fumptae efficiunt tertiam partenj 
totius anguli fedti ; Quemadmodum fi angu* 
lus datus B A G. e(Tet dimidium upius an- 
guli, duse ejus partes y ideftangulus Q^AG. 
elfet tertia pars totius anguli X principio 
dati. 

Animadvertendum tamen eft , quod an- 
gulus recflus poteft etiam dividi y ut jacet 
abfque neceffitate illum dividendi in duos 
acutos angulos; & ut hoc meliuspateat vi- 
debitur in fequenti problemate fecundo . 




PRO- 
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PROBL. 11. PROPOS. V. 

DAto angulo re£lo , illum 
dividere in tres partes, 
vel angulos inter fe aequales . 



F ii*r* ttxts* 




Sltdatus angulus re&us tripartito divi- 
dendus BAG; protrahatur hinc iirde 
indefinite latus BA.,&capto ad Jibitum 
intervallo , ut B A. fafto centro in angulo A. ; 
ducatur circulus B G H. , & eodem retento 

inter- 
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intervallo* centro B. ducatur arcus C M. , 
deinde intervallo totius diametri B P. fiat 
triangulum aequilaterum BDP., & protra- 
hatur latus DB. ufque ad aliquod pun- 
£tum K. Arcus CM. , denique jungantur 
DA. A 0. 5 & a pundto K. per centrum A. 
ducatur K A. ufque ad aliquod pun&um H* 
circumferentise circuli , & jungatur H G. 

Quoniam triangulum BAO. habet la~ 
tera A B. A O. sequalia eft Ifofceles , har 
bens (P<vj. /• U ) ad bafim BO. angu- 
los arquales 5 ideoq; etiam anguli deinceps 
ABK. AOD [ Ex ij./.i.] funt inter feaequa- 



anguli arquilateri B DP. fecari bifariam 
ab arcu femicirculi BOP. Dum igitur la- 
tera AO. OD. funt inter fe sequalia, & 
fimiliter a?qualia latera A B. BK. , & an- 
guli deinceps i diitis lateribus contenti 
sequales [ P*r4./.i.] erunt quoque, & ba- 
fes AK. AD. squales, & tota triangula ABK. 
AOD. a:quanfur, idedque anguli ad dielas 
bafes AD. AK. funt inter fe aequales. 

Diameter B P. divifa eft bifariam a re- 
ftaDA. ergo [ Ex 3 ./.$.] ad angulos redlos, 
dum igitur angulus DAB. , eft redhis , & 
pariter redhis datus angulus BAG. r duae li- 
nx GA. AD. [ JVr 14. /.1.] funt in dire- 




oftenum eft latus B D. tri- 



<ftum 5 
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dhun, & GD. eft una tantum linea* Du£ 
A D. AK. oftenfx funt sequales, ideoque 
triangulum DAK. eft Ifofceles; fed etiam 
friangulum G A H. eft Ifofceles , & habent 
angulos ad verticemA. [P<?r 15. /.i.] inter 
fe sequaleS) ergo [ 32./.K] etiam xquales 
«reliquos angulos ad bafes GH. DK. Sunt igi- 
tur duo anguli GHK. HKB. inter fe 
jtquales, fed angulus BKA. oftenfus eft 
arqualis anguloBAK., ergo anguli BAK. 
AHG. [ Per ax. 1. ] funt etiam arquales in- 
ter fe . Angulus QA G., ut externus trian- 
gulo A HG. [Ex $2.l.i.) eft squalis duobus 
internis , & oppofitis angulis H. G. , qui 
cum fint inter ie squales, erit angulusex- 
ternus QA G. 5 duplus anguli H. & confe- 
quenteretiam duplus anguli BAK. 5 & id- 
circ6 divifb bifariam angulo externo Q^AG. 
totus angulus re&us B A G. a principio da- 
tus erit divifus in tres partes , vel angu- 
los inter fe sequales > quod volebamus . 

Solus igitur angulus obtufus videtur y 
quod fit dividendus prius bifariam 5 ut tri- 
fefta una ipfius medietate > dividatur poftea 
totus angulus obtufus datus in tres partes* 
vel angulos inter fe sequales; fed ad cxplen- 
dam ingeniorum curiofitatem [ licet hoc non 
fit necelTarium ] dividam quoque trifa- 

riam 
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riani angulum obtufum , ut jacet, abfque 
nece(Titate illum dividendi prius bifariam . 

Prsemitto nihilominus 5 quod cum an- 
gulus obtufus conftet ex angulo recfto, $c 
acuto . 5 oportct ut aliqua divifio fiat in fb- 
lo acuto angulo , qui habere debet propor- 
tiooem fexquialteram ad angulum conten- 
tum intra angulum trianguli aequilateri , ad 
hoc , ut poftea datus angulus obtufus divi- 
datur, ut jacet in tres partes, vel angulos 
inter fe squales, prout melius ex fequenti 
problemate dignofcetur . 
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PROBL. III. PROPOS. VI. 



D 



ut jacet 



Ato quocumque angulo 
obtulo ; Illum trifecare 




s 



It datus angulus obtufus dividcndus ia 
tres partes sequales , angulus BAP^ 
qui contineat angulum reduni y & oftavani 

par- 
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partem ejufdem refti; hoc eft fit totus 
angulus obtufus datus graduum 101 -J- , 
protrahatur latus B A. indefinite hinc 3 in- 
de , & capto ad libitum intervallo , ut B A.* 
fafto centro in angulo A. ducatur circu- 
lus BGL. , & eodem retento intervallo, 
centro B. ducatur arcus DTF. , deinde 
capto intervallo diametri B S. conftruatur 
triangulum axjuilaterum BIS., protrahatur- 
que latus IB. ufque ad aliquod puncflum T. 
Arcus DTF. % & per pun<5him B. duca- 
tur refta EO. (Ex}i.l.i.) paralella GJ., 
jungaturque B F. . Poftea dividatur angu- 
lus TBF in o<5lo partes Equales , & fit ofta- 
va pars , angulus TBC. protrahatur la- 
tus C B. indefinite , & fimiliter protraha- 
tur latus P A. 9 donec concurrat cum la- 
tere C B. protrafto ad aliquod punflum K. 
Denique ducatur CA., & protrahatur ufq; 
ad circumferentiam ad aliquod punftumL. 
& jnugantur LP. FA. 

Quia datus angulus obtufus, conftat 
ex angulo re<flo, & oftava parte refti eft 
graduum 101 j , nam gradus n ; 3 oc- 
ties fumpti efficiunt gradus nonaginta an- 
guli retti, fed angulus TBC. eft etiam 
ex conftr. oftava pars anguli T B F. Ergo> 



ut eft reftus ang 



ulus GA$. ad angulum TBF. 

ita 
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ita eft angulus GAP. ad angulum TBC 
Angulus GAS. habet proportionem feC- 
quialteram ad angulum TBF. 3 ergo & 
fcngulus GAP. eamdenv habet proportio- 
nem ad angulum TBC. Quod angulus 
Teftus GA & habeat proportionem fexqui- 
alteram ad angulum T B F. , ita oftenditur • 
Angulus ABI. trianguli xquilatari BI S. 
conftans ex duobus tertiis partibus anguii 
refli, eft graduum fexaginta, ideoq; angu- 
lus ad verticem D B T. tot graduum erit • 
Refta E CX dufta eft paralella G I. Ergo 

fi an- 
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fi angulus I A B. (Per 3. /.3.) eft reftus, etiani 
(£#28./. u ) angulus A B O. inte;rnus , & ad 
eafdem partes , erit re<5tus ; dempto igitur 
ab angulo A B O. angulo A B I. graduum 66. 
reliquus angulus I B O. erit graduunj 30. , 
ficuti 30. graduum erit quoque angulus ad 
verticem TBE. fimiliter angulus ABF. , 
quia eft angulus trianguli sequilateri ABF. 
eft graduum 60. , ablato igitur ab angulo 
rcfto A B £. difto angulo A B F. 5 erit re- 
liquus angulus EBF. pariter graduumjo.* 
fed etiam angulus TB E. oftenfus eft gra- 
duum 30. , ergo totus angulus TBF. eft gra- 
duum do.jhoc eft angulus trianguli arquilate- 
ri . Sed nonaginta ad 60. gradus habent pro- 
portionem fexquialteram , nain nonaginta 
continent femel fexaginta , & eorum dirai- 
dium triginta. Si igitur triangulum GAS- 
habet proportionem fexquialteram ad an- 
gulum TBK, etiam angulus G A P. odla- 
va pars anguli re<5ti G A S. 5 habet eamdem 
proportionem ad angulum TBC. oftava 
pars anguli trianguli ^quilateri TBF. , 
quod volebamus , 

Profequamur nunc noftram demonftratio- 
nem . In triangulo BAK. Angulus A. ( Ex 3 2., 
& 13. /. 1.) eft graduum 78. -J , quia 
angujus deinceps BAP. captus eli gra- 

F tfuum 




duum io i. , angulus TBC oftava pars 
anguli graduum fexaginta 3 eft graduum 7 ± , 
& angulus ad verticem IB K<( P^rij-/. 1.) 
erit pariter graduum 7 7 , addito igitur an- 
gulo IBK. ad angulum 60. graduum ABI, 
erit totus angulus ABK. graduum 67. ? , 
ergo in di<5to triangulo ABK, , cum fit 
angulus A. graduum 78. | , angulus B. gra- 
duum 67.7 3 (Ex 32. l.i.) erit reliquus 
angulus K. graduum 33. 7 , In triangu- 
lo ABC angulus B. ut deinceps ad angu- 
lumABK.graduum^.f ,eftgraduum 1 12^ , 

ldeo- 
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Ideoque reliqui duo ad bafim AC. fimul 
fumpti funt graduum 67.7 , & quia ut ad 
bafim Ifbfcelis funt sequales > erit quilibet 
eorum graduum '33. 7 5 fed angulus K. 
oftenfus eft pariter graduum 33. 7 > eft igi- 
tur triangulum KAC. [ £#5./. 1. ) Ifofce- 
lium . Triangulum PAL. elt etiam Ifofce- 
les 9 & quoniam dida duo trianguJa [ Ex 15- 
/. 1. ] habent angulos ad verticem A. in- 
ter fe aequales (Pcr 32. /. 1.) habent quo- 
aue , & angulos ad bafes KC. LP. inter 
ie sequales* Dum igitur anguli alterniPLC. 
L C B. funt squales inter fe , & angu- 
lus BAC. oftenfus eft fcqualis angulo BCA. , 
eft etiam angulus B AC. [ Perax. 1. ] sequa- 
lis angulo ALP. . Sed angulus MAP. ex- 
ternus triangulo ALP. ( Ex 32. /. 1 . ] eft 
squalis duobus internis , & oppofitis angu- 
lis inter fe sequalibus L. P. . Ergo angu- 
lus MAP. duplus eft anguli L. , & per 
confequens etiam duplus anguli BAC. 5 qui 
oftenfus eft a:qualrs angulo L«,Ide6que divi- 
fo bifariam angulo MAP. totus angulus ob- 
tufus datus BAP. erit divifus in tres par- 
tes , vel angulos inter fe arquales . Dato 
igitur quocumque angulo obtufo &c. , quod 
erat demonftrandum . 

Iterum dividatur bifariam angulus re- 

F 2 ftus 
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ftus G AS* refta Q_A.* & quia etiam rec- 
ta E B. dividit bifariam angulum 60. gra- 
duum TBF. ,ut jam eft probatum, etiam 
angulus GAQ^dimidium refti habet eam- 
dcm proportionem fexquialteram adangu- 
lum TBE. dimidium anguli TBF. 5 quam 
habet totus angulus G A S. ad totum an- 
gulumTBF. Stante igitur difta angulorum 
proportione , eodem modo probatur^ re- 
ftam lineam Ell. dividere trifariam obtu- 
fum angulum datum BAQ. 

Protrahantur reftx linex Q^A. EB. 

(Ex 
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QExdef. 13.) donec concurrant adaliquod 
punftum O. ; [ nam duo anguli BAO. 
A B O. fimt duobus reftis minores J , & i 
punfto E. per centrum A. ducatur rec- 
ta ER. , & jungatur RQ^, Hruili modo 
probatur re&am EA. dividerein tres par- 
tes sequales angulum obtu&m datum BAQ^ 
quod ita oftenditur . 

Quia angulus obtufus datus B A Q^ 
conftat ex angulo refto , & femirefto , eft 
graduum 13 5- Ergo angulus deinceps BAO. 
cft graduum 45. , ideft femiretfus eft an- 
galus : oftenfus eft angulus A B O. reftus , 
ergo in triangulo A B O. ( Per 32. /. 1. ) re- 
liquus angulus O. eft etiam femirettus . In 
triangulo A B E. angulus B. eft reftus , 
idcoque anguli ad bafim EA. fimul fum- 
pti (2**32./. i.) funt uni refto squales , 
fed ditfum triangulum eft Ifofceles , ergo 
quilibet angulus ad bafim E A. eft femi- 
reftus ; Oftenfus eft etiam femireftus an- 
gulus O. , ideoque triangulum AOE. eft 
Ifofcelium j fetl triangulum R A Q^eft etiam 
Ifbfceles , & <JiSa duo triangula habent 
angulos ad verticem A. ( Per 15« /• u) in- 
tcr fe arquales, ergo etiam angulos adba- 
fes OE. RQ^( 32. /. 1.) habent inter 
fe arquales. Angulus BAE. oftenfus eft 

F 3 *qua- 
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arqualis angulo BEA. Ergo fi angulus BEA. 
eft arqualis angulo ARQ^, ( Perax* i. ) 
etiam angulus BAE. ent arqualis ahgu- 
lo ARQ^, fed angulus MAQ^ externu* 
triangulo ARQ^(J5* 32./. i.) sequalis eft duo- 
bus angulis internis , & oppofitis R. Q. 
duplus per confequens anguli R. , erit quo- 
que duplus anguli BAN., qui oftenfus eft 
sequalis angulo R. Divifo igitur bifariam 
difto angulo externo M A Q^ erit totus 
angulus obtufus datus B A Q^divifus in tres 
partes, five angulos inter fe arquales quod 
erat propofitum . 

In l his demonftrationibus habitis pro 
angulis obtufis; capti funt anguli acuti ex- 
cedentes angulum redum noti in eoruni 
gradibus ad oftendendam veritatem pro- 
portionis affumptar, hoc eft fexquialterae j 
qua proportione fervata , ctiam in omni- 
bus acutis excedentibus angulum redlum , 
fed non notis; dummodo ipfi priiis trife- 
centur, & poftea in angulo 60. graduum 
fiat angulus sequalis angulo duarum partium 
difti anguli acuti trifedi ; promanabit fem- 
per eadem trifedlio cujuscumque anguli 
obtufi a principio dati , ut jacet , prout 
ex fe patet . &c. 

E I N I S. 

D E 
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DE ALIA WBIL10\E 

VIA, ET REGULA. 

TRISECANDI QUEMCUMQJJB 

ANGULUM PLANUM, 

Vt in fe efi J imo 9 & dividendi In <pM 
purtes impares, ($* inter fe <e<]uales unus- 
quifque voluenti 
ABSQUE NECESSITATE 

Dividendi obtufum angulum in duos 
acucos angulos 9 aut in acutum , 

& rc&um • • 

ET CONSE^UENTER 
DE METHODO 
Defcribendi in circulo quemcumque %egula- 
rem % & imparium laurum Poly- 



gonum m 
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DE MULTIPLICI ANGULI 
DIVlSrONE. 



PROBL. I. PROPOS. I. 

DAtis duabus re&is lincis 
aogulum obtufum effi- 
cientibus ,invenire extra datas 
lineas duo pun&a, a quibus 
fi ducantur duae rectae lineae 
ad datum angulum , ipfum_> 
dividant in tres partes , vel 
angulos inter fe aequales . 
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Figura 03ava . 




Slt datus angulus obtufus A B C. , qai 
dividendus fit in tres partes iquales . 
Protrahantur primum linea: efficientes an- 
gulum inderinite; deinde intervallo ad li- 
bitum, fado centro ad punftum B./ece- 
tur refta BA. in tres partes fuccefive 
arquales , ut B P. P H. H A. , ita , ut fi A. 
fit tripla BP. , poftmodum intervallo BA., 
centro B. ducatur arcus AGC, & junga^ 
tur AC. 9 ad quam ducatur a puntfo P. re- 
<5ta P N. paralella B C , & a puncfto H. du- 

catur 
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catur HM. eidem BC. paralella : Poftea 
dividatui* bifariam arcus AGC. ad aliquod 
punftum G. > & jungantur G C. G A. , atquc 
a puncfto N. ducatur recfla N O. paralel- 
la GC. ,Sca puncfloM. ducatur re&a MI. 
paralella GA. Denique a centro B. 5 per 
punftum O. interfecationis , ducatur B D. 
indefinite 3 & intervallo Semidiametri B A. 9 
vel B C. a puncflo S. interfecationis^ quam 
facit refta B D. cum re<fta AC. , abfcin- 
datur arqualis SK. 5 & centro K. eodem 
intervallo ducatur arcus S A. 5 jungatur- 
que A K. , atque a pundlo A. duca- 
tur A E. perpendicularis ad B K. , & jun- 
gatur EB. 

Antequam veniam ad demonftrationem, 
pramittendum eft lemma fequens . 

L E M M A 

F lat altera figura omnino fimilis, & 
aequalis jam facfia:, 8c pariter a punfto 
B. per punftum D. ducatur refta B D. in- 
definite, &ab eodem puntfto B. ducatur a fi- 
niftra parte recfla B a. fimiliter indefinite,fed 
quanto magis fieri poteft propinqua reftseBD. 
Deinde capiatur intervallum arcus Am. 
& centro C. abfcindatursqualis arcus CL. 




jungaturque L£. , atque intervallo Semi- 
diametri BA. 5 vel BC. i punfto w. inter- 
fecationis^ quam facit Ba. cum redla AC 
abfcindatur gequalis va & fimiliter eodem 
intervallo a puntfo S. intersecationis , 
quam facitBD. cum eadem retfa AC. ab- 
fcindatur aqualis SG. 5 & eodem retento in- 
tervallo a centro G. ducatur arcus S T. , 
&a centro a. ducatur arcus ui.,&denique 
a punfto L. fignetur verfus punftum G. 
arcus K. , dico, quod arcus ST. tranfit 
per pun&um A. S* 
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Si diftus arcus non tranfit pcr pun- 
#um A. , tranfibit per didtum puficfhim ali- 
quis arcus ducfhis intervallo femidiametri 
habentis centrum in aliqua re<5ta linea po- 
fita prope recflam BG. : ut eft Ba. , vel 
alia. Et primum fi eft poffibile tranfeat 
pcr diftum puncfhim A. arcus u i. du<5his in- 
tervallo au., protrahatur di<5lus areus iu. 
verfus F. indefinite, & a punfto A> per 
punfhim m. interfecationis, qtiam facit re- 
fta Ba.. cum arcu ADC. ducatur re<5la Am. 
qxxx protrahatur donec occurrat arcui i u EF. 
protrafto ad aliquod puncflum F. 3 & jun- 
gantur a F. a A. a E. E B. E A. & a punc- 
to L. ad puncftum K. interfecationis, quam 
facit recfta aF. cum "arcu K. ,ducatur re- 
<5ia L K. & ab eodem puncfto K. fuper a F. 
excitetur perpendicularis K t. 

Quia lupponitur arcum u i. dus5tum fe- 
midiametro a u. tranfire per puncftum A. , 
duo aA. au. \Exdef. 15.] ut femidiametri 
ejufdem circuli, funt inter fe arqualia. Si- 
militer quia Bm. au. funt per conftrucflio- 
nem ^qualia , dempto ab ipfis commu- 
ne mu. , qux remanent Bu. am. ex 3. ax. 
funt inter fe arqualia. In triangulis Aam. 
ABu. latera B A. Aa. funt ex hypothefi 
arqualia, & pariter sequalia Jatera a m. B u. > 



fi P A R S I. 



rttura Nona. 




fed anguli a diftis lateribus contenti, ut 
ad bafin triajiguli Ifofcelis BAa. \Ver 5. 
/. i.]funt etiam arquales, ergo & bafes Am. 
Au. [/Vr.4./. 1. ] funt inter fe sequales, 
& tota triangula sequantur; ideoque anguli 
ad pun&um A. oppofiti squalibus lateri- 
bus am. Bu. [Ex p.t.kiJ] funt #quales 5 
fed difti anguli funt ad bafes duorum Ifb- 
fcelium jequalium laterum A B C. A a F- , 
ergo [P*r/.26./.i f ] difta triangula sequan- 
tur ,& latera A C. A F. oppofita aequalibus 
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ad vertices angulis, (Exp.S.I.i.) funt in- 
ter fe sequalia ; & idcirco ab a?qualibus 
circulis £ Per p. 28, /,3,] auferunt ^quales 
peripherias ; funt igitur duo arcus Am E C. 
A u E F. inter fe sequales , a quibus dem- 
ptis duobus arcubus ADE. AuE, inter fe 
^qualibus [Ex p.i%.l.$.'\ 3 ut fubtenfis ab 
eadem recfla A E . , arcus , qui remanent EC. 
EF. [Pcr axiom.^S] funt inter fesequales. 

Similiter duo arcus A m. C L. quoniam 
funt ex conftruftione a^quales, anguli ABm. 
C B L. ad centrum B. ipfis infiftentes funt 
per 27.I.3. etiam sequales inter fe ? & quia 
angulus F K T. faftus eft reftus , erit an- 
gulus F K L refto minor , ideoque angu- 
lus deinceps LKa, per 13. 1. 3. erit obtu- 
fus ^ & idcirco in triangulo L K a. fi duca- 
tur bafis a L. , erit difta bafis fubtendens 
angulumK, obtufumper 18, l.i. major LK. 
fadla sequali femidiametrocirculi 5 & propte- 
rea fi i centro a. intervallo femidiametri 
ducatur arcus, neceffario di<5tus arcus fe- 
care debet bafim a L. ad aliquem pitficfhmi 
E. 5 nec tranfire poteft per punftum extre- 
mum L. dicfta bafis 5 ut eft manifeftum . 

Conliderentur nunc duo triangula B Aa. 
. BEa. , & quia hafrent latera gqualia, & 
bafin B a. communem ( Pcr 8. /. 1. ) fquan- 

turj 
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tur ; & anguli ad punftum B. oppofiti 
sequalibus lateribus A a. Ea. funt axjuales. 
In triangulis igitur ABQ^E BQ^habemus 
lateraBA. BE. squalia, latus BQ^com- 
inune, & angulos a diflis lateribus conten- 
tos irquales, ergo habemus etiam, f£x /.4. 
/. 1. ) & bafes AQ. Q_E. inter fe squa- 
les 3 & tota triangula ^quantur; ac per S\ 
1. 1. funt arquiangula; & idcirco Ba. divi- 
dens bifariam bafim A E. dividit ad angu- 
los reftos , & per confequens , [Ter pt\ io. 



1 
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/♦13.] dividit etii bifariam arcum AmE. 
ab illa fubtenfum i idc6que duo arcus a m. 
mE. funt inter fe acquales . Oftenfi funt 
pariter cequales duo arcus E C. E F. , & 
propterea [ Ex.pr* 27. /.$.] anguli etiam 
ad circumferentiam EAF. E AC. ipfis in- 
fiftentes funt inter fe sequales; fed di<fli an-. 
guli infiftuntetiam duobus arcubus mE. EC, 
ergo & ipfi funt sequales inter fe; arcus 
A m. oftenfus eft sequalis arcui m E. , ergo 
onines tres arcus Am. mE. EC. funt in- 
ter fe ^quale^ & confequenter [Perpr.27. 
/. 3.] etiam anguli ABm. m B E. EBC. 
ad centrum- B. ipfis infiftentes funt inter 
fe xquales 5 fed duo anguli A B m. C B L. 
oftenfi funt etiam inter fc aequales . Si igi- 
tur angulus A B m. eft squalis angulo C B E., ^ 
erit quoque eidem angulo CBE. squalis 
angulus CBL. pars, & totum, quod eft 
abfurdum . Non igitur arcus ui. tranii- 
re poteft per pun&um A. , quia cum re- 
dla aA. minor fit femidiametro au. 3 ar- 
cus ui. dudlus difta femidiametro tranfit 
fupra pun&um A. , ut ex demonftrato ab- 
furdo redditur manifeftum . 

Idem eft de arcu n o. du&o interval- 
lo femidiametri e n. habentis centrum e. in 
refta B e. pofita ad dexteram rc<5ta B G. , 

G prout 
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prout in prarfenti figura omnino fimili, & 
primx figura? Equali • Tranfeat li eft polfi- 
bile diftus arcus n o. per punftum A. , & 
a pundlo A. per punflum z. interfecatio- 
nis, quam facit retfa Bc. cumarcu ADC. 
ducattfr refta A z. indefinite , poftea capia- 
tur intervallum arcus Az. 3 & fafto centro 
ad puncflum C. abfcindatur CEqualrs arcus 
CL, & jungatur L B. , atque intervallo 
femidiametri e n. , centro e. protrahatur ar- 

cus 
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cus onE. 5 donec fecet indefinitam Az. ad 
aliquod pun&um F. , & jungantur e F. 
cA. cE. E B. A E. 5 & tandem protrafta 
aliquantulum redta F e., intervallo femidia- 
metri, centro L. ducatur verfus G. ar- 
cus K.,& a puncfto K. interfecationis 5 quam 
facit recla F e. cum arcu K. 5 ducatur K L. , 
atque ad punftum e. recfte KF. excitetur 
perpendicularis et. 

In hac conftruftione ne inutiliter repe- 
tam 3 quod jam demonftratum eft 5 proba- 
tur ijfdein argumentis, eL. partem femi- 
dianietri eE. minorem e(fe re<fla KL. fa- 
fta cTquali femidiametro eE., ide<5que ar- 
cus duftus a centro e. intervallo femidia- 
metri eE. neceffario tranfire debet fupra 
pundhim L. , ut patet . Et protatur quo- 
que duos angulos CBE. CBL. effe inter 
fe aequales; pars, & totum, quod eft ab- 
furdunv. Non igitur arcus no. tranfire po- 
teft per punttum A. , quia re<fla e a. ma- 
jor eft femidiametro en. Ideoque arcus no. 
tranfit infra pumftum P^. , ut patet ex ab- 
furdo, quod oritur ex di<fta in^qualitate . 
Dum igitur neque arcus u i. in antecedente 
figura, neque arcus no. in prefenti figura % 
licet habeant centrum in re<flis lineis po- 
fitis hinc inde prope redtam B G. , tranfire 

G 2 4>of- 
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pofTunt per puncfhim A. , fequitqr necefla* 
rio 5 quod arcas A T« habens centrum in 
refta B G. 9 tranfeat per didlum punftum A. ; 
quod eft propofitum a 

Redeo nunc ad oftavam figuram a u$ 
abfblvam problema propofitum, 

Quia arcus duftus (emidiametro KS, 
iranfit per puncfli^m A., ut jam eft cjemon** 




b 



ftratum , fequitur , quod dua: re<?he KS. 
K A. [£^^/ii5-] ut femidiametri ejufdcm 
circuh fint inter fe atqualesj ideoque duo 

tri- 
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triangula Ifofcelia B A D. K A S. , quoniam 
h*bent angulos ad vertices B. K. arquales 

IPerp. 5./.I.] [ funt enim ad bafin Ifofce- 
is BA K. ] [Expr.$2.l. 1.] habent etiam 
angulos ad bafes AS. AD. inter fe #qua- 
les.In triangulis igitur AQJ). AQS. ha- 
-bemus angulos D. S. ffquales , angulos ad 
punftum Q^pariter £cmales 3 hoc eft redtos, 
dum AE. [P<r u./.i. J dufta eft perpendi- 
cularis ad B K. 9 ergo & reliqui anguli ad 
pundhimA. [EX32./.1.] funtinter fearqua- 
les 9 & quoniam difti anguli funt ad cir- 
cumferentiam circuli ADC, & infiftunt 
arcubus DE. E C. (Perpr.26.l.$J) funt di- 
fli arcus inter fe sequales . 

Infuper quia AE. dividit redtam BD. 
ad angulos reftos , viciffim etiam ipfa divi- 
ditur ad angulos re&os a re<5ta BD. , ideoque 
[ ftf/r.j./.j.], dividitur bifariam, ficuti 
etiam dividitur bifariam ab eadem B D. 
[Per pr. 10./. 1 3. ] arcus ADE. ab ilJa fub- 
tenfus, & propterea duo arcus AD. DE. 
funt inter fe axjuales: arcui DE* oftenfus 
eft etiam sequalis arcus E C. , funt igitur 
[Perax. u ]omnes tres arcns AD. DE. EC. 
mter fe sequales . In triarigulo AON., 
quia ON. dufta eft paralella G C. [£*< 
^r.28./.i.) angnlus externus ONA. eft 

C } sequa- 



60 P A R S h 

ItgfraOaav* . 




B 



acqualis angulo interno , & oppofito G C A., 
& fmiiliter in triangulo CIM. , quia refta 
IM. eftparalella GA. per conftruftionem , 
angulus externus IMC eft sequalis inter- 
no 5 & oppofito angulo GAC, & propte- 
rea omnes quatuor anguli A. M. N. C. funt 
inter fe sequales, & duo triangula AON. 
CIM. funt ifbfcelia . Latus BA. divifum 
fuit in tres partes inter fe aequales BP. PH. 
H A. & idcirco re<5tee P N. H M. paralella: 
ex conftruftione lateri BC.(£*/r.io./.tf.) 

divi- 

» 
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dividunt etiam reftam AC. in tres partes 
inter fe fcquales CN. NM. MA. Si igitur 
tam parti C N. quam parti AM. addatur 
ccxnmune NM. (Perax.2.) erit tota CM. 
to?i A N. cqualis; Sed CM. AN. funt 
bcfes duorum Ifofcelium CIM. AON. , 
[Prr/r. 26. I. 1.] ergo ditfa duo Ifofcelia 
jtquantur, & latera A O. C I. oppofita a:qua- 
libus angulis \Ex pr.%J.U*\ funt sequalia . 

Confiderentur nunc duo triangula ABC. 
GAC, qux cum fint Ifofcelia, tam trian- 
gulum ABC. } quam triangulum AGC. 
( Per pr.5.1.1.) habet fuos angulos ad bafin 
AC.inter fesequales, & propterea fi arqua- 
libus angulisBAC. BCA. addantur aequa- 
les anguli G A C. GCA., (Ex ax.2.) erunt 
anguli B A G. B C G. inter fe arquales . In 
triangulis igitur BCI. BAO. habemus la- 
tera BA. BC. arqualiaj latera CI. AO. 
pariter oftenfa inter fe arqualia, & angulos 
a diais lateribus contentos ffquales ; Ergo 
( Perpr.^l.i.) & bafes BI. BO. funt inter 
fe aequales, & tota triangula arquantw, & 
idcirco anguli ad centrum B. oppofiti sequa- 
libus lateribus CI AO. [P*r/r.8./.i.] funt 
inter fe squales, & per confequens [Ex 
pr.26.1.3.2 infiftunt squalibus arcubusjfed 
arcus AD. EC. oftenfi funt inter fc arqua* 

G 4 les , 
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Fi^ura Otlava. 




B 



les,crgo refta linea dufla a pundto E. arf 
centrum B. tranfire debet per pundhim I. 
interfecationis 5 quam facit paralella ML 
cum latere GC , nam fi refta BI. pro- 
dufta fecare debet arcum arqualeni ar- 
cui A D. 9 dum arcus E C. oftenfus fit 
sequalis arcui AD* 5 necefiTario cadere de- 
bet ad pun&um E. > & propterea refta EB. 
tranfire debet per punftum L. Omoes tres 
arcus AD. D E. E C. oftenfi funt inter fe 
arquales; ideoq; anguli ABD. DBE. £BC. 
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ad centrum B. diftis arcubus infiftentes [Per 
jrr.27.1.3.'] funt inter fe arquales; fed di- 
<fli tres anguli dividunt totum angulum ob* 
tufum a principio datum j fiuntque a dua- 
bus reftis lineis D B. E B. duftis a punftis 
D. E. extra lineas dati anguli inventis . Da- 
tis igitur &c. quod faciendum, ac demon- 
ftrandum erat . 

Poterat brevius denionftrari problema , 
fed necefTarium erat perficere demonftratio- 
nem duobus triangulis Ifofceliis AON. 
CIM. propter divifionem anguli in plures 
quam tres tantiim partes xquales . hoc eft 
in quinque , in feptem &c. prout melius ap- 
parebit in fequentibus problematibus . 

Ex demonftratis eruitur , quod duar re- 
&z BD. BE. duftx a centro B. per pun- 
<5ta interfecationum O. I. ufque ad arcum 
A G C. dividunt illum in partem aliquotam 
DE. , ideft in tertiam partem totiusarcus, 
fcrvata proportione divifionis latcris BA. 
dati anguli, fimiliter divifi in tres partes 
inter fe ^quales; qux proportio deferuit 
quoque pro aliis divifionibus anguli plani 
in plUres, qnam tres tantum partes, ut vi- 
debimus. TrifeAio anguli rcfti, & acuti eft 
omnino eadeni 5 cum ea , quse fadla eft pro 
aagulo obtufo. Fit cnim eadem conftruftio, 

&de- 
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& demonftratio quoque efl: eadem . Eil> 
quanta puritate , ac facilitate trifecatur gco- 
metrice quilibet angulus planus; ita 5 tit afle- 
rere amplius , trife&ionem geometricam 
anguli plani circino, & regula efle omnino 
impoflibilem j nullam prorfus mereatur fi- 
dem &c. 
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D E M o D o 
DIVIDENDI GEOMETRICE 

QUEMCUMQUE 

ANGULUM PLANUM 

IM fiyiNQVE FARTES* 
VEL ANGULOS 
INTER SE jEQUALES. 
E T P R I MV M 

DE ANGULO RECTO. 

PLOBL. II. PROPOS. II. 

DAtis duabus re&is lineis 
angulum re&um effi- 
cientibus, invenire extra da- 
tas lineas quatuor pun&a; a 
quibus fi ducantur quatuor re- 
dtae lineae ad datum angulum, 
illum dividant in quinque_> 
partes, vel angulos inter fc 
«quales. ■ 
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FigHrmVndtcim* * 




i 



Slt datus angulus re&us diVidenditf ABC 
protrahantur linex efficientes angulum 
indefinite, deinde intervallo ad libitum, a 
pun&o B. abfcindatur BP* 5 & fucceiTive 
PH. HL. L T. TA., itaut tota re&a BA. 
fit quintupla BP. , poftea intervallo BA., 
centro B. ducatur arcus AGC. 5 & junga- 
tur AC. 5 dividaturque bifariam arcus AGC 
ad aliquod piuiftum G. , & jungantur GA. 
GC. 5 atque a punftis P. T. ducantur P N. 
TM. paralelJa? BC. Denique a punfto M. 
ducatur MI. paralella AG., 8ci punftoN. 
ducatur NO. paralella CG. & per punfta 
interfecationum I. O. ducantur 1 centro B. 
*e<£t* BE. BD. Quo- 



Digitized by 



\ 



Angull Quintufettio. 6f 

Quoniani arcus AGC divifus eft bifa- 
rlam ad pundtum G. [ Expr. 29* l. $.] dux 
G A. GC. fubtenfie ffqualibus arcubus fuirt 
inter fe squales 5 & triangulum A G C. eft 
Ifofceles (Pcrpr.5'1* i«) habens angulos ad 
bafiq AC. intcr fe sequales; & quia NO. 
dufta eft paralella GC. ,&MI. (imiliter 
dudfci eft paralella GA,, (Expr<2S.l. 1.) 
anguli ONA. IMC. , ut externi aequales 
funt internis, & oppofitis angulis C. A.,8c 
idcirco omnes quatuor anguli A t M. N. C. 
funt inter fe arquales, & per confequens, 
[ Ex pr*$%Uu) d"0 triangula C I M, AON, 
funt Ifbfcejia • A paralellis PN. TM. 
(Expr.iQj.6.) refta. AC.divifa eft in partes 
CN, AM. inter fe sequales, quarum uni- 
cuique addito communi M N. ( Per ax< 2, ) 
tota CM. toti AN, crit aequalis. Sed CM, 
AN. funt bafes triangulorum Ifofcelium 
CIM. AON. , & adjapent angulis often- 
fis inter fe jrqualibus, ergo (Expr.26.L1.) 
tota triangula arquantur ? & Jatera Qh AO, 
funt inter (e £<jualia, 

Ulterius quia triangulum ABC. eftlfb- 
fceles, (Perpr.s.Li.) habet angulos A.C. 
ad bafim arquales 5 qui fi addantur sequalibus 
angulis ICA, OAC (Exax.2.) anguli ICB, 
OAB. erunt aquales, fed difti anguli con- 

ti- 
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tinentur a lateribus squalibus IC. OA M 
& CB. AB. , ergp (Pcrpr. 4. /. 1.) in trian- 
gulis ICB. OAB. bafes IB. OB. funt squa- 
les v & tota triangula «quantur . Ideoque 
anguli ad centrum B. oppofiti sequalibus la- 
teribus IC. OA. (Ex/,r.$.l. 1. ] funt inter 
fe sequales , & per confequens etiam ar- 
cus AD. EC.quibus iniiltunt {Expr.26.Li.) 
funt inter fe «quales. 

Nunc , ut evitetur multitudo, & con- 
fufio linearum fiat alia figura omnino fimi- 
lis, & aequalis jam fafte, &, repertis in_> 
arcu ipfius duobus pundis D. E. iifdem re- 
giilis geometricis 5 a centro B. per pun- 
aum E. ducatur BE. indefinite,& jungan- 
tur BD. DC. , deind£ intervallo (emidia- 
metriBD. , vel BC, centro S. interfeca- 
tionis, quam facit refta DC. cum indefini- 
ta BE. abfcindatur sequaHs SG. , & eodem 
retento intervallo centro G , ducatur ar- 
cus SD. , jungaturque DG. . Denique du- 
catur refta D T\ perpendicularis ad retfam 
BG., & jungatur DE. 

Quia arcus ducfhts femidiametro GS* 
tranfit per punftum D. ; ficuti demonftratum 
fuit in trifeftione anguli fuperius fafta , fe- 
quitur, quod GS. GD. , ut femidiametri 
ejuftiem circuli ( Ex dcf. 1 j. ) fint inter fc 

«qua- 



1 



Digitized by 




*qualia ; ideoq; duo triangula GSD. BED. 
quoniam habent Iatera ex conftru&ione aequa- 
lia,& angulos G.B. a diftis lateribus con- 
tentos scquales , ut (Pcrs. /. i.) ad bafin_> 
trianguli Ifofcelis BDG.(£#4./.i.) habent 
quoque & bafes DS. DEi inter le sequa- 
les , fed didte bafes funt latera triangu- 
li E D S. , ergo diftum triangulum , (JVr 5- 
/. i.) ut Ifofceles habet angulos E. S. ad 
bafin E S. inter fe sequales . Refta DF. * ut 
perpendicularis per conftruftionem ad re- 
tfam BG.(Exu.Lu) dividit illam adan- 
gulos reftos . In triangulis igitur DQE. 

PQS. 




DQS. habemus angulos ad pun&um Qjre- 
(to$ , & sequales . Similiter angulos E. S- 
oftenfbs sequales, ergo ( Per$2.l. i.) & re- 
liqui ad punftum D. funt inter fe sequales y 
& quia dicfti anguli funt ad circumferen- 
tiam (EX26. /.j.)arcus EF. FC. , quibus 
infiftunt 5 funt inter fe aequales . Et quo- 
niam refta DF. dividit ad angulos reftos 
femidiametrum , BE; viciflim, & ipfa DF. 
dividitur etiam adangulos re&os a femidia- 
metro BE. , &per confequens ( JVrj./.j.) 
dividitur bifariam; ficuti & bifariam quo- 
que dividhur a di&a femidiametro(£* 10* 



1 



* 

Digitized by Goc 



Anguli Quintufe&io . 7 1 

/.13.) arcus DE F. ab illa fubtenfus. Sunt 
igitur duo arcus DE. E F. inter fe zqua- 
lesj Sed arcui EF. oftenfus eft etiam aequa- 
lis arcus FC. , ergo tres arcusDE. EF. 
FC. funt inter fc sequales , & confequen- 
ter arcus EC. divifus eft bifariam: difto 
arcui EC. oftenfus eft a:qualis arcusAD.; 
Si ergo arcus AD. dividatur bifariam ad 
aliquod punftum H. 5 omnes quinque arcus 
AH. HD. DE. EF. FC. erunt inter fe 
a:quales; Sed anguli ad centrum B. diftis 
arcubus infiftentes , ( Per 29. /.3.) funt 
pariter sequales inter 1 e , & dividunt to- 
tum angulum re&um a principio datum , 
fiuntque a quatuor reftis lineis duftis ad 
centrum B. ex quatuor pun&is H. D. 
E. F. inventis extra datas lineas angu- 
lum efficientes . Ergo datis duabus li- 
neis &c. quod faciendum erat 5 ac demon- 
ftrandum &c. 

Tam angulus acutus, quam obtufus di- 
viditur in quinque partes > vel angulos 
inter fe sequales eodem modo , quo fa- 
<5tum eft in angulo re&o, cum fit eadem 
conftruftio, & demonftratio, ideoque non 
eft immorandum in eorum conftruflione* ac 
divifione . 

Ex hac divifione anguli plani in quinquc 

H par- 
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partes sequales clarius elucefcit regula ge- 
neralis fuperius data dividendi quemcum- 
que angulum planumin plures partes irapa- 
res inter fe sequales , veluti feptem, no- 
vem y undecim i Imo in quot quifque vo- 
luerit : nam recfte Ymcx du£tx a centro 
anguli per punfta interfecationum * quas 
faciunt paralellx MI. NO. cum lateribus 
GC. G A. fecant arcum in partem aliquo- 
tam , ut funt duo punfta D. E. , quorum in- 
tervallo abfcindi poffunt arcus * qui rema- 
nent EC. D A. , & fic divifo toto arcu in 
partes acquales, re<5te Ymex dufhc a pun- 
<tis divifionum ad angulum datum, illum 
divident in tot partes impares a princi- 
pio imperatasj juxta placitum Operantis* 
Et ut melius veritas hujus aflertionis pa- 
lam fiat.Sit. 




PR O- 
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PROBL III. PROPOS. III. 

DAtis duabus redis lineis 
angulum re6tum effi- 
cientibus * invenire extra datas 
lineas fex punda , a quibus 
du&is fex re&islineis ad da- 
tum angulum , ipfse dividant 
ilium in feptem partes , vei 
angulos inter fe aequaies. 

Ftgnra bnimatettla » 



f. *m. 



Sltdatusan-* 
gulus re- 
redlusdividen- 
dus ABC. > 
protrahantur 
linesc efficien- 
tes angulum 
indefinite 9 & 
intervallo ad 
libitum 5 ut BP. 
fecentur fuc- 
ceffive feptem 

. . sequales par- 

tes, itaut rerta BA. fit feptu;la linese BP. 

H 2 dein- 
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deinde intervallo B A. centro B. ducatur * 
arcus A G C. 5 qui dividatur bifariam ad 
punftum G. 5 & jungantur AC. GCGA.* 
poftea a punftis P. T. ducantur PN.TM. 
paralelke B C. , & fimiliter MI. NO. pa- 
ralellx G A. GC, &acentro B. perpun- 
fta O. L interfecationum ; ducantur BD, 
BE.j denique capiatur intervallum arcus 
D E. & fafto centro in pundtis C. A. ab- 
fcindantur squales arcus C F. A S. , & 
jungantur B F. BS. 

Demonftratio hujus propofitionis, quo- 
niam eft omnino eadem cum antecedente 
demonftratione fafta pro anguli quintufe- 
clionej non eft conveniens inutiliter tem- 
pus terere , ac repetere id , quod jam di- 
ftum eft. Probatur eodem modo,J[£x 4, 
/.1.) duo triangula BCI, BAO. efle inter 
fe aequalia , quia habent tam latera B A% 
B C. , quam latera Ch A O. cequalia , & 
angulos a dirtis lateribus contentos pari- 
ter xquales^ & per confequens etiam ba- 
fes BI. BO. arquales inter fe , Ideoque 
(Per 8./.I.] & angulos quoq; ad centrum B. 
oppofitos xqualibus lateribus inter fe aequa- 
les , qui cum fint ad centrum (Ex 26./.$.) 
infiftunt ^qualibus arcubus E C. DA., a 
quibus demptis arcubus CF. AS. per con- 

ftru- 
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ftru&ionem aequalibus , qni remanent ar- 
cus EF. DS. funt inter fe acquales. 




Ad svitandum multitadinem linearum, 
& confufionem fiat alia figura fimilis, & 
arqualis jam fkttx , & repertis in arcu 
ipfius duobus punftis D. E. regulis fupra 
datis , i centro B. per punftum E. duca- 
tur refta B E. indennite 9 deinde interval- 
lo arcus DE., centris C. A. abfcindantur 
«quales arcus CH. AS. j & jungantur 
BH. BS. BD. DH. , denique capto inter- 
vallo femidiametri BD. , vel BC i pun- 
fto I. interfccationis quam facit refta . 

H 3 D H* 
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DH. cum indefinita BE. abfcindatur aequa- 
lis I G. 5 & eodem retento intervallo , 
centro G. , ducatur Arcus I D. , & jurt- 
gatur D G. , & a punfto D. ducatur D F. 
perpendicularis ad reftam BG. & junga- 
tur DE. 

Quia arcus du&us femidiametro GI. 
tranfit per pun&um D. 5 ut probatum eft 
in anguli trifedione , dux reftx GI. GD. , 
ut femidiametri ejufclem circuli, funt in- 
ter fe arquales . Duo triangula GDI. BDE. 
quia habent latera per conftr. arqualia 5 & 
angulos G. B. a dicflis lateribus contentos , 
(Expr. 5.A1.) pariter sequales, ut ad bafin 
trianguli Ifofcelis BDG. (Per^.l. 1.] ha- 
bent quoque, & bafes DI. DE: inter fe 
aequales . Eft igitur triangulum I D E. Ifb- 
fceles habens angulos I. E. ad bafin inter 
fe arquales; & quoniam DF. dufta eftper- 
pcndicularis ad reftam BG. [£# 11./. 1.] 
dividit illam ad angulos redos ad pundhmi 
Q^divifionis, & idcirco duo triangula DQL 
D QJE. funt arquiangula , habent enim an- 
gulos ad pun&um Q^reftos, & arquales; 
fimiliter sequales angulosl. E. ergo(P^rg2. 
/.1.) habent quoque, & reliquos adpun- 
<flum D. inter fe arquales; fed anguli ad 
puncflum D. funt ad circumferentiam cir- 
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culi » ergo arcus E F. F H. quibus difti 
anguli infiftunt,( Ex 2tf./.j.)funt inter fe 
aequales • 

Ulterius, quia DF. eft intra circulum, 
& fecat femidiametrum B £. ad angulos 
reftos in punfto viciffim , & ipfa feca- 
tur in eodem punfto ad angulos redlos a fc- 
niidiametro BE-,& per confequens (JVrj. 
/.3.) fecatur bifariam,ficuti bifariam etiam 
fecatur acus D E F. ab illa fubtenfus ; 
(Ex 10. /.ijO & propterea duo arcus DE. 
E F. funt inter fe arquales ; arcui EF. often- 
fus eft ctiam squalis arcus F H. , omnes 

H 4 igi" 
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igitur tres arcus DE. EF. FC. funt intcr 
fe arquales; anguli ad centrum B. diftis ar- 
cubus infiftentes ( Ver 27. /.3 . ( funt pariter 
xquales inter fej divifus eft igitur arcus EH. 
ad punftum F. bifariam : duo arcus EH. DS. 
oftenfi funt arquales , ergo divifo bifariani 
arcu DS. ad aliquod pun&um T. ^eruntduo 
arcus ST. TD. acquales duobus arcubus EF* 
FH. , fed arcus DE. oftenfus eft sequalis 
arcubus E F. FH. ergo \Pwax. i.)eftetiam 
cequalis arcubus ST. TD. , & squalis per 
conftruftionem duobus arcubus C H. A S. . 
Sunt igitur omnes feptem arcus A S. S T. 
TD. DE. EF. FG. HC. inter fe squa- 
]es, & confequenter [£^27. /.3. ) etiam 
cequales anguli ad centrum B. didis arcu- 
bus infiftentes, qui dividunt totum angulum 
reftum ABC. a principio datum , fiuntque 
a reftis lineis du&is a fcx pundlis S. T. D. 
E. F. H. ad diftum angulum B. extra li- 
neas illum efficientes inventis . Datis i<*i- 
tur duabus lineis &c. , quod erat demon- 
ftrandum &c. 

Anguli acutus, & obtufus dividunturin 
feptem partes , vel angulos inter fe a:qua- 
les eodem modo, quo divifus eft angulus 
reftus . Et ex hac anguli divifione in fe- 
ptem squales partes fit magis manifeftum., 

quod 
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quod primx reftac linese, qux ducuntur i 
dato angulo per pundta interfecationum, 
quas faciunt paralellar ufque ad arcum 3 di- 
vidunt ditfum arcum in partem aliquotam* 
hoc eft in feptimam ipfius parten*, ut di* 
ftum eft fupra . 

S» «ss» +Goh+ ^?o> *$s* *SS* *>SS* 

Nunc parumper immoremur, ut videa- 
mus, quam facile in fuis thefibus homines 
decipiantur . Non enim defuerunt etiam ma* 
gni nominis Autores , qui inter impolfibi'- 
lia pofuerunt , defcribere geometrice in_> 
circulo figuras regulares imparium laterum, 
& pnecipue inter impoflibilia pofuit Kepple- 
rus defcriptionem heptagoni, ut melius in- 
fra videbimus: Sed quod magis eft , qui- 
dam Auftor Britannicus in opufculo , cujus 
titulus : Clavis Arithmetices in hxc verba 
prorupit : De angulorum , Jive peripheria- 
rum bifedtione , trifeftione , quintujeffione^j 
pauca etiam ad Analyjlicet praftantiam^j > 
ufumque admirandum ojlendendum apponam . 
Geometrlcam quidem praxim adbuc inventam 
non habent ; Sicut nec mefolabium invcn- 



Multum h»c Doftoris Britannici opini» 
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evehit Analyftarum ftudia,deprimitq; Geo- 
metrarum , fed ipfa tandem Geometria ex- 
citata faciltime * ut vifum eft in anguli pla- 
ni geometrica divifione , fufrs adimplet par- 
tes . Pugnavit quoque acerrime adverfus 
eam ingenio prxditus Kepplerus , qui plu- 
ries /ecflionem anguli trirariam negaverat , 
& loquens de heptagoni defcriptione , aflfe- 
ruit illam fuiflfe de numero impoffibilium, 
& tam pertinaciter hanc tenuit opinionem, 
ut prorfus ex genere fcibilium efle nega- 
verit in volumine Harmonices 1. i.cap.45. , 
& 46. , ubi Audor fuas potius ideas fequu- 
tus; quam naturse lumen ad hanc devenit 
Sententiam . Heptagoni defcriptionem ejje_j> 
ex inftcibilibus , qnia non prtcedit effingendi 
pojfibilitas 5 ideoque latus Septagoni , con- 
fimilium figurarum defcribi non pojfe . Illu- 
fus Kepplerus in fuis argumentis devenit 
in hax non toleranda abfurda, videlicet hu- 
jufmodi defcriptiones impoflibiles effe etiam 
nienti omnifcis adlu, ne dum humanx; & 
tamen concefferat cafui , aut forti , quod 
omnifciae fubduxerat menti. 

At referamus ejus verba , ut melius fl- 
lius opinio dignofcatur : Concludimus igitur 
[inquit] Analyftes sftas cojpcas alienas eftc^ 
d prefente contemplationc , nec ullym conftl- 

tue- 
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tuere gradum fcientia cum iis comparabi- 
lem 5 quos cxplicavimus in fuperioribus. Illud 
tamenfunt obiter monendi metapbifici occafio- 
ne bujus Cofjk : Conjiderent Ji quid tranfu- 
mere pojjint ad illius axiomatis demonftratith 
nem , cum non entis nulte dicuntur effe con- 
ditiones , nulla propietates ; nam hic quidem 
verfamur nos in entibus fcientialibus , & re- 
Bi pronunciamus , quoa latus heptagoni fit 
ex non entibusy puta fcientialibus . qudjn^ 
enim ft impojpbilis ejus formalis defcriptio 5 
neque enim fciri potejl d mente humana , cum 
fcientia pojjibilitatem pracedat ipfa defcri- 
ptionts pojjibilitas j neque d mente omnifcia 
a&u Jimplici aterno , quia fua natura ex infci* 
bilibus ejl , & tamen hujus non entis fcien- 
tialis funt aliquae proprietates fcientiales^ tam- 
qudm entia conditionalia : Si enim effet fc- 
ptangulum defcriptum circulo , laterum ejus 
proportio , tales baberet ajfe&iones . Hxc 
Kepplerus pugnantia inter fe loquens 5 nam 
quantum fe deceperit , ex defcriptione . 
quam dabisnus heptagoni , carterorumque 
polygonorum regularium in circulo impa- 
rium laterum, facile dignolcetur . 

Et quod magis admiratione dignumeft, 
dixit paulo ante : Itaque nullum umquain^ 
regulare feptangulum d quoquam conjlruftum 

0 
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cflfcicnte^ & volente^ & ex propofto agcn* 
te \ Sed beni fortuitb conjlrul pojfet , & tamen 
ignorari ncccjfe ejl^jit ne conjlru&um an non 1 
Poteft igitur per Kepplerum conftrui for- 
tuito feptangulum , & tamen nccefle eft 
ignorari 9 ne dum a mente humana , fed 
etiam i mente omnifcia a<5hi fimplici crter- 
no , fit ne conftruftum, an non ? Etquis 
poteft capere paradoxa tam abfurda ? 

Sed audiamus Clavium prsftantiflimum 
Geometram S. I. , qui femper , ut af- 
folet moderate loquens ad calcem //£.4. 
clement. Euclid. hzc habet : Si igitur in- 
venta fuerit ars , qua Ifofcelia triangula 
conjlruantur habentia angulos ad bajn^ 
multiplices eorum , qui ad verticcs fmt 
angulorum ; qucmadmodum Euclides lfofce- 
lcs fabricavit , babens utrumque angulum 
ad bafim duplum anguli ad verticem , fa- 
cili in circulo defcriberentur figur* om- 
nium laterum imparium: Et Ji arcus eo- 
rum dividantur bifariam , infcriberentur 
quoque omnes figur* parium laterum pojl 
quadratum ; atque aded circumfcrentia—* 
cujuslibet circuli in quotlibet aquales par- 
tes geometrici divideretur , qu<c res fum- 
ntam AJironomis afferet vtilitatem . Veruw^j 
bac ars adbuc ignota exijlit . Non enim rec- 
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ti eam Jibi vendicat Orontius Vinaus in L * 
libello battends , ut ipfe ait , dejiderato de 
abfoluta jigurarum re&ilinearum defcriptio- 
r/e intra circulum : Cum ejus demonjlratio- 
nes falfie fint , ac fopbiflica , ut geometrici 
ojlcnfum ejl d Petro Nonio Luftano in libel- 
lo de erratis Orontii . Ita Clavius . 

Magnam igitur afferret Aftronomis uti- 
litatem invenire viam aliquam defcribendi 
in circulo quamlibet figuram laterum pa- 
rium, Sc imparium aequilateram 5 &sequian- 
gulam j pro cujus inventione haud necefle 
elt fequi methodum, qua Euclides defcripfit 
pentagonum ordinatum dependenter a tri- 
angulo Ifbfcele habente utrumque angu- 
lorum ad bafin , duplum anguli ad ver- 
ticem ; quod , & Tolomeus in Almage- 
fto ex feftione analogica femidiametri , il- 
lud idem ordinavit ; atque exinde cseteri 
Autores crediderunt pro polygonis impSrium 
laterum Ifofcelia triangula inquiri oportere 
habentia angulos ad bafim multiplices eo- 
rum, qui ad vertices funt angulorum. Hoc 
enim nullo modo eft neceflarium, dummo- 
do alia geometrica via id affequatur , quod 
mirabili facilitate , ac elegantia fiippedita- 
bit jam data methodus dividendi angulum 
planum in plures partes impares inter fe 

sequa- 
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cequales > qua divifione habita , facillima eft 
in circulo defcriptio heptagoni , nonagoni y 
aliorumque polygonorum laterum imparium, 
ficuti fecit Euclides in defcriptione penta- 
goni , ut infra oftendam . Interim incipia- 
mus a defcriptione trianguli sequilateri , 
ut confutemus opinionem Au&oris britan- 
nici, cui apertiffime demonftrabimus > tri- 
fe&ionem totius peripheriac circuli, pende- 
re i trifeftione anguli refti j & deinde con- 
futabimus etiam Kepplerum , aliosq; putan- 
tes defcriptionem geometricam in circulo 
figurarum laterunr imparium, effe omnino 
impofibilem. Sit igitur. 




PRO- 



Trifeftio Periphtri*, 8f 
PROBL, IV. PROPOS. IV. 

TRifedo intra circulutiL» 
angulo reclo , trifecare 
cjuoque totam anguli periphe- 
riam. 

©*<WPMJM|*/<I . 
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A J 

Slt Peripheria circuli trifecanda DAC 5 
ducatur diameter AB., & fupra femi- 
diametrum EB, (£#/r.i./.i. ] fiat triangu- 
lum sequiiaterum ECB., deinde dividatur 
bifariam angulus C. refta CD.,& jungan- 
tur AC. AD. DE. Quia 
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Quia in triangulo aequilatero E C B. 

f Per 8./.I.) omnes anguli funt a:quales; qui- 
ibet illorum conftat ex duabus tertiis par- 
tibus anguli refti , & quoniam angulus C. 
divifus eft bifariam \ tam angulus BCD.j 
qudm ECD. erit tertia pars anguli recfli, 
ergo,& angulus ECA. complens angulura 
in femicirculo re&um ACB., erit pariter 
tertia pars anguli refti;& idcirco divifus 
eft angulus redlus ACB., in tres partes 
vel angulos inter fe iequales , quod erat 
primo loco probandum . Demonftro nunc ex 
trifectione anguli refti pendere trifeftio- 
nem totius peripherice circuli . 

Quoniam , duo triangula C E D. C E A. 
funt Hofcelia , & probatum eft tam angu- 
lum E C A. , quam angulum E C D. e(Te 
tertiam partem anguli re<5li, cum habeant 
angulos ad bafes CD. CA. inter fe #qua- 
les (Ex 32./. i.) , habent etiam* & reli- 
quos ad centrum E. inter fe xquales. In 
triangulo B C F. angulus B. , ut trianguli 
aquilateri E B C. , continet , ut didtum eft 
duas tertias partes anguli redi, anguIusC 
continet unam tertiam partem anguli refli 
dum igitur dicfti duo anguli funt uni rcfto 
cequales [Pcr 32./.1.] , reliquus aneulus F. 
trianguli BCF. eft retfus . Refta CD. 
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f 9g*r* Dcumaquintai 



-xv. e 




A 

} 



intra triangulum aptata , quia dividitur £ 
diametro A B. ad angulos reftos (Ex g./.J.) 
dividitur bifariam, & idcirco duo triangu- 
la AFC. AFD. 3 quoniam habent latera^» 
F C. F D. ^qualia , latus F A. commune , 
& angulos i didtis lateribus contentos sequa- 
les, hoc eft reftos [ Perq.l. i.l , habent 
quoque , & bafes arquales ; fed didte bafes 
CA. DA. funt etiambafes duorum Ifofce- 
lium a:qualium laterum CEA. DEA. , 
ergodicfta duo Ifbfcelia squantur, & anguli 
ad centrum E. (£*8./.i.) oppofiti sequa- 
libus bafibus CA. DA. funt inter fe arqua- 

I les, 
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les 5 fed angulus CEA» oftenfus eft etiam 
sequalis angulo CED., ergo omnes tres 
anguli Cli A. CED, D E A. funt inter 
fe aequales ^ qui cum fint ad centrum E. 
[ Per 26. L 3, ] infiftunt axjualibus arcubus, 
eft igitur peripheria dati circuli DAC 
divifa in tres partes 9 vel arcus inter fe 
sequales , quod eft propofitum : Etquia refta: 
lines DC. DA« AC. fubtendentes di- 
<ftos arcus funt etiam xquales, [Ex 29.I.3.'] 
ficuti funt a:quales pariter anguli ad cir- 
cumferentiam D, A. C. a didtis lineis ef- 
fefti £/It20./. cum unusquifque eo^ 
rum iit femiffis zqualium angulorum ad 
centrum E. , erit triangulutn DAC, arquk 
Iaterum, & aquiangulum 3 quod ctiam vo^ 
luimus . Fallitur igitur autor britannicus 
affcrens non pofle geometrice fecari tri- 
partito peripheriam cirruli , & per confe- 
quens, non poflfe in ipfo defcribi triangu- 
lum xquilaterum; & tam male fallitur in 
di<5ta fua alTertione , ut fi verum eflfet , 
quod ipfe ait , videlicet de bifedione 5 & 
quintufeftione peripherifc, non dari neque 
unam, ncque alteram geometricam, feque- 
retur; quod falfa eflet dehnitio diametri 
in ordine XVII. 5 qux taiis eft . Diameter 
circuli ejl reffa quxdam li;:ca per centrum 
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du&a 5 & ex utraque parte in circuli peri- 
pheriam terminata 5 qu<e circulum bifariam 
fecat . Similiter (i peripheria circuli non_> 
poflfet geometrice quintufecari, fequeretur 
quod Euclides ad prop. 11. 1. 4. non geo- 
metrice defcripfifTet in circulo Pentagonum 
regulare ^qualium laterum . Videat igitur 
didhis Autor, quot in unaperiodo eft com- 
prehenfus abfurda . 

Veniamus nunc ad Kepplerum , qui In- 
ter infcibilia pofuit defcriptionem in cir- 
culo cujufcumque figura? imparium laterum ■> 
& pnrfertim delcriptionem heptagoni 5 & 
videamus , an pro tali infcriptione necef- 
farium fit fequi methodum ab Euclide da- 
tam in infcriptione Pentagoni; videlicet 
trianguli Ifofcelis habentis angulos ad ba- 
fim multiplices eorum , qui ad verticem 
funt angulorum. 




I 2 PRO- 
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POBL V. PROPOS. V. 

Dlvifb angulo reclo iru 
quinque partes , vel an- 
gulos inter fe aequales, repe- 
rire latus Pentagoni circulo 
infcribendi. 



'S»ra Dtcimjfl/ft» • 



P.xv/ 




Flat angulus re&us B AF. , & intervallo 
ad libitum cenrro A. ducatur circu- 
lus BHE. , & divifo anguJo refto in quin- 
que partes arquales, idefl divifo arcu, cui 

an- 
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angulus reftus iniiftit in quinque arcus 
sequales B s. s t. t u. uC. CF. regulis fu- 
pra datis 5 ducatur B C. (iibtendens 4. cx 
dWis arcubus : dico reftam B C. eflfe latus 
Pentagoni circulo infcribendi. 

Quja quadrans BAFt. divifus eft in_> 
quinque arcus arquales, fi ijfdem regulis 
geometricis dividerentur reliqui tres qua- 
drantes pariter in arcus arquales, videlicet 
unufquifque eorum in quinque arcus inter 
fe a:quales; quorum quatuor e(Ten: quinta 
pars totius circumferentke , & per confe- 
quens quinque re<5te Ymzx lubtendentes * 
unaquaeque earum didlos quatuor arcus ; ef- 
fent latera Pentagoni circulo inlcripti . Er- 
go fi intervallo rettse B C. ablcindatur to- 
ta circuli peripheria 5 & punfta abfcif- 
fionis jungantur reftis lineis 5 di<5be recfte 
lineae funt latera pentagoni circulo infcri- 
pti, quod eft propofitum. Non eft igitur 
neceffe 5 fequi viam 5 quam tenuit Euclides, 
pro infcriptione figurarum imparium late- 
rum intra circulum , ut de fe patet . 

Si autem vis tenere regulam ab Eucli- 
de inventam: i centro A. duc reftam AG. 5 
quae dividat bifariam reftam BC, & pro- 
trahe G A. ufque ad aliquod punftum D. 
circumferentiae , & junge DB. DC AC. 

I 3 Dc- 
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Denique divide angulum DCB. bifariam 
re<5la CH., & fimilitcr bifariam divide an- 
gulum D B C. refta B E. 5 & junge C E. 
DE. DH. HB. dico figuram B H D E C. 
efle pentagonum regulare circulo infcri- 
ptum . 

Quia triangulum B AC ad centrum 
circuli conftat ex quator partibus anguli 
redti divifi in quinque partes «quales , con- 
tinet gradus 72. 5 & per confequens [Per 20. 
/,j.]angulus D. ad circumferentiam , qui 
eft ejus dimidium , continet gradus 36. 
Latus B C. intra circulunv 5 quoniam di- 
vifum eft bifariam a diametro D t. ad 
punftum G. , [JVj-/-3«] divifum eft ad 
angulos redlos ; ideoque duo triangula_j 
DGB. DGC. quia habent latera G B. 
G C. a:qualia, latus G D. commune . & 
angulos d diftis lateribus contentos aequa- 
les, ideft re<5tos (Exq.l.i.), habent etiam 
& bafes D B. DC. inter fe ^equales ; Ideo- 
que triangulum B D C. eft Ifofceles \?er 5* 
/.1.] habens angulos ad bafin B C. xqua- 
les. Oftenfum eft angulum D. ad circum- 
ferentiam effe graduum $6. 5 & quia omne 
triangtilum habet angulos duobus reftis 
sequales, [£^j2./.i.] erit quilibet angulus 
ad bafin B C. graduum 72. ^ideft duplus an- 

guli 
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juli ad verticem D. Anguli ad bafin B C. 
divifi funt bifariam reftis lineis CH. BE. 5 
ergo quilibet eorum eft graduum 36. hoc 
eft a^qualis angulo D. ad circumferentiam \ 
fed arquales anguli ad circumferentiam 
( Tcr 26.I. ] infiftunt sequalibus arcubus , 
ergo & recfte linea? illos fubtendentes 
(Ex2§. /. 3.) funt inter fe sequales, quat 
cum fint latera figurz B H D £ C. circulo 
infcript^ , erit difta figura Pentagonum re- 
gulare, habens tdm sequalia latera 5 quam 
angulos sequales, quod volebamus. Et hic 
advertendum eft 9 quod non eft neceflarium 
conftituere prius triangulum Hbfceles ex- 
tra circulum, quod habeat utrumque eo-» 
rum , qui ad bafim funt angulorum , du- 
plum reliqui, ut docuit Euclides prop. II. 
lib. 4. , ad hoc ut poifit circulo infcribi 
Pentagdnum arquilaterum, & arquian^ulum; 
nam faciliore via hoc fit, divifo prius an~ 
gulo re<5to in quinque partes, vel angulos 
inter fe sequales ; ficuti fa&um eft in hac 
demonftratione , 
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PROBL. VU PROPOS- VI. 

Dlvifo angulo reclo ivu 
feptem partes aequales , 
reperire latus heptagoni cir- 
culo infcribendi. 

m 

Tit*r* Veamafeftima . 



. F-XV//- 




Flat angulus reftus B AF; 5 & capto in- 
tervallo ad libitum , centro A. duca- 
tur circulus BHE., & divifo angulo re- 
6io B A E. in fepteni sequales angulos rae- 
thodo fuperius data, erit divifus etiamar- 

cus 
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cus B C F. in feptem arcus inter fe sequales; 
Ideoque re<5la BC. fubtendens quatuor 
diftorum arcuum crit latus heptagoni ; 
Nam fi divideretur quilibet quadrans in fe- 
ptem sequales angulos 5 divideretur circum- 
ferentia quoque irt totidem squaJes arcus^ 
ideft in arcus 28., & propterea re<5ta fub- 
tendens quatuor diftorum arcuum eft latus 
heptagoni, nam -~ g , & feptima pars dic- 
torum arcuum, funt idem; & idcirco re- 
#a fubtendens quatuor ex dicftis arcubus 
eft unum ex feptem lateribus conftituentibus 
polygonum in circulo defcriptum; Si igi- 
tur mtervallo B C. abfcindatur tota peri- 
pheria circuli , fecabitur in feptem arcus 
inter fe «quales 5 & per confequens redhc 
linese ipfbs fubtendentes, erunt feptem la-* 
tera polygoni in circulo defcripti , ideft 
feptem heptagoni latera, quod eft propo- 
fitum . 

Si autem in defcriptione heptagoni vis 
tenere viam , quam tenuit Euclides in de- 
fcriptione Pentagoni , debes conftituere tri- 
angulum Ifofceles 5 cujus quilibet angulus 
ad bafin fit triplus reliqui ? quod ita fit . 

Poftquam divifus eft arcus quadrantis 
ABCF in feptem arcus arquales regulis 
iam datis > jungatur AC , & a centro A. 

du- 
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Fifura Decimaftptima . 

F-XVJ/. 




ducatur recfia A n., quse dividat bifariam BC* 
& ex parte oppofita protrabatur ufque ad 
aliquod pun<fhmi D. peripherise , & jungan- 
tur DC. DB. 5 deinde intervallo ad libi- 
tum,ut Da. , centro D. ducatur arcus ab., 
& eodem retento intervallo >centris C. B. 
ducantur arcus ro. xa, & capto interval- 
lo arcus ab.,abfcindantur sequales arcus ro. 
xo., & ab angulis C. B. per punftum o. 
ducantur re<5te CH. BE. , & tam angu- 
lus HCB. 5 quam angulus EBC. divida- 
tur bifariam redHs CI. BK., & (ungantur 
CK. KE. ED. DH. HI. IB. . Dico,quod 

tri- 



Digitized by Goook 



Latus Septagom. 

triangulum DBC. fit Ifofceles habens an- 
gulos ad bafin sequales , & quemlibet il- 
lorum triplum reliqui, quodq; polygonum 
circulo infcriptum fit heptagonum a?qui- 
laterum ^ & arquiangulum * quod ita., 
oftendo . 

Quia dianieter Dn. dividit ex conftr. 
bifariam reftam B C. intra circulum ad pun- 
ftum G. , (/Vrj./.j.) dividit ad angulos re- 
ftos,& idcirco in triangulis DG C DGB., 
duo latera. GC GB. funt squalia , latus 
DG« commune, & anguli a difiis lateribus 
contenti xquales , hoc eft redli , ergo 
(Pcrq.l. i.) & bafes DC DB. funt sequa- 
les, & triangulum BDC eft Ifofceles . An- 
gulus ad centrum BAC, quia infiftit qua- 
tuor ex feptem ^qualibus arcubus, quibus 
omnibus infiftit angulus reftus y eft gra- 
duum si.j "ergo [£x 20./.3.J angulus B D C 
ad circumferentiam dimidium ejus , erit 
graduum 25.7 ; Sed triangulum BDC. eft 
Mbfceles > erit igitur, (Pcr 32./. 1/} quilibet 
angulus ad bafin BC. graduum "77.7 hoc 
eft triplus anguli B D C , nam numerus 
25. j ter fumptus efficit numerum 77. ^ 
Anguli DCH. DBE. funt ex conftruftio- 
ne arquales angulo BDC.,& anguli CBE. 
B C H. divifi funt bifariam . Ergo quilibet 

an- 
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angulus ad bafin B C. divifus eft In tres 
partes > vel angulos inter fe sequales . Dum 
igitur omnes anguli ad circumferentiam 
funt inter fe aequales (Ex 26. /.3.) 5 in-» 
fiftunt arqualibus arcubus 5 & confequen- 
ter [ Per 29. /. 3. ] reftar linea: fubtendente* 
diftos arcus^funt etiam a*quales inter fe 5 
quar cum fint latera conftituentia polygo- 
num circulo infcriptum , & fint numero 
feptem, erit diftus polygonus heptagonum 
aquilaterum >> fed anguli ejufdem hepta- 
goni KED. EDH. , & reliqui funt 
ctiam sequales , [ Per 27. /. 3. ] cum 
quilibet eorum infiftat quinque ex cKAis 
^rcubus arqualibus. lift igitur dlcflum he- 
ptagonum circulo infcriptum arquilate- 
rum , & «quiangulum , quod eft propofi- 
tum . 

Eodem modo reperietur pro nonagono 
triangulum Ifofceles > quod habeat quem- 
libet angulum ad bafita quadruplum reli-* 
qui 5 & idem eft pro aliis polygonis impa- 
rium laterum ; pro quibus non funt divifi 
anguli refti; neque in novem , undecim , 
aut plures partes ; nam ex prarmifTa divi- 
fione pro pentagono, & heptagono, po- 
teft unufquifque ex fe dividere iifdem re- 
gulis quemcumque angulum in quot volue- 
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rit partes. Ecce quanta fit facilitate, 
quod pro Kepplero ignoratur etiama men- 
je aftu omnifcia ; fed ut magis convinca- 
mu$ iUiusfalfiflimam opinionem, Sit ♦ 
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PROBLEMA VH. 

DAta quacumque re&a 
linea terminata, illarrL» 
conftituere latus Heptagoni. 

tifMM Detima»3aoa> 




Flat circulus DKL , & ducatur dia- 
niater BD. , & chorda DG. latus 
heptagoni, & BC fit data redla linea 
terminata ? qua: vertenda fit in latus hep- 
tagoni . Capiatur intervallum B C. 9 & 
centro D. abfcindatur a:qualis DE. ; at- 

que 
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que a centro F- ad punttum G. ducatur fe- 
midiameter F G. , & i pun<5to E. ducatur 
EA. paralella GF.. 5 atque intervallo 
AD, ducatur circulus D I H. 9 dico.DE. 
eflfe latus heptagoni difto circulo infcri- 
bendi , 

Quia in triangulis DAE. DFG. ba- 
fes AE. FB. funt ex conftrucftfone paralel- 
la: , erit ( Per 4. /. 6. ) , ut D F. ad F G. , 
ita DAt adAE. , fed circulus DKL. du- 
<ftus intervallo FD, tranfit per puncftum 
G, , ergo circulus D I H. ducftus interval- 
lo AD. tranlire debet per puncftum E. 
Angulus DAE. externus ( Ex 28. /. 1. ) 
orqualis eft interno^ & oppofito angulo 
DFG, , & quia difti anguli funt ad centra 
circulorum intfqualium, infiftunt arcubus 
inter fe fimilibus i & idcirc6 erit^ ut ar- 
cus D G. ad totam peripheriam circuli 
DKL , itaarcus DE. ad totam circum- 
ferentiam circuli D I H. 5 pam qualium 
partium eft arcus DG, ad totam fuam pe- 
ripheriam, talium eft etiam arcus DE ad 
fuam circumferentiam . Arcus DG* eft 
feptima pars fu£ circumfereptise 5 erit quo- 
que feptima pars fu# peripherise arcus 
DE., & per confequens ficut latus D G. 
eft heptagoni circulo DKL. infcribendi , 
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ita pariter latus D E. erit latus heptago- 
ni circulo D I H. infcribendi , quod volui* 
mus. Ethsec dixifife fufficiat de trifeftione, 
quintufedtione 5 carterifque divifionibus geo- 
metricis anguli plani in partes impares, & 
inter fe sequales. 

Afferam nunc in medium quid me move- 
rit ad inveltigandum veram, ac geometri- 
cam anguli trifeftionem, cseterafque eju£ 
dem divifiones 5 ficuti fupra promifi . Often- 
dam igitur, aliquos angulos planos de fa- 
&o geometrice trifecari; deinde often- 
dam pariter ad eorum normam etiam alios* 
imo omnes trifecari poffe; non autem 
contendo , an demonftrationes fa<5he pro an- 
gulis trifeftis ad normam aliorum geome- 
trice trife&orum , fint 5 & ipfse , vel non 
fint totaJiter geometricie; fed do illas ta- 
les , quales funt , ut ftudiofi exerceant cir- 
ca illas eorum ingenium, & novas , atque 
meliores excogitent demooftrationes . Geo- 
metricas totaliter demoftrationes y jam in 
prxmiffis anguji trifedtionibus iodubitanter 
habemus. 
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PROBLEMA. 

Dlvifo primum trifariam 
angulo acuto ; ad ipfius ] 
normam dividere quoq; ora- ! 
nes alios acutos angulos. 

SUpra rettam ID. ducatur perpendicu- , 
laris A I. , & capto intervallo ad libi- 
tum, ut IA. centro I. ducatur arcus APB. * 
& eodem retento intervallo, centro A. ; 
abfcindatur arcus AP., & a punfto A. per 
punftum P. ducatur refta A C. Deniquc 
capiatur intervallum AB. 9 & abfcindatur v 
arqualis BD. & iungantur AD. AB. IP. i 

Dico, quoa in difta figura habemus 
trifeftum angulum re&um I. angulum fe- 
mireltum IA B. 5 & angulum viginti duo- 
rum graduum cum dimidio BAD. , &pr#- 
ter iltos multi alii geometrice dividi pof- 
funt; & eft id 5 quod a. principio dixi; vi- 
delicfct fi dividitur angulus reftus, & ali- i 
quis angulus acutus circino, & regula* 
cur non omnes geometrice dividi pollunt ? 
& ex hoc ipfb manifefte dignofcebatur , 
falfam effe aflertionem impoflibilitatis trife- 
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<5lionis anguli plani circinc^, & regula. 
Oftendo nunc di&os trcs angulos trifariam 
fecari . 

Quia triangulum IAP. eft ^quilate- 
rum ex conftr. (P<?rj2. /. i.) angulus AIP. 
conftat duabus tertiis partibus anguli re- 
<ffci 9 ideft gradibus 60. , ficuti , & cseteri 
anguli ejufdem trianguli ; fed angulus re- 
#us A I B. eft graduum 90. , ergo angulus 
BIP. eft graduum 30. Si igitur angulus 
AIP. graduum 60, dividatur bifariam, 
erit quilibet ex tribus angulis graduum jo.> 
ideoque inter fe squales, & cum omnesdi- 
(ii tres anguli dividant totum angulum 
retfum L . Erit ipfe divifus trifariam ? quod 
eft propofitum* 

Similiter quoniam triangulum I A C« 
habet angulum I. reftum , angulum A. gra- 
duum 60., habet, & reliquum C.(£# 32./. 1.) 
graduum 30. , dividit ergo angulus ICA. 
etiam trifariam angulum reftum I, . Angulus 
femirecflus I B A. graduum 45. externus 
triangulo A B C. 5 eft squajis duobus an- 
gulis internis , & oppofitis C, , & C A B. 
ex eademg2. 1. 1. , dum igitur angulus C. 
oftenfus eft graduum 30.5 erit CAB, gra- 
duum ij. 5 hoc eft tertia pars anguli femi- 
redi IAB. , dividit igitur angulus C AB. 
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Figura Dtcimsnon* . 




trifariam femireftum angulum IAB. , quod 
erat fecundo loco probandum . 

Demonftro nunc,etiam angulum BAD, 
trifariam fecari ab angulo CAD. , quia_> 
triangulum A B D. eft per conftrudlionem 
Ifofceles 5 ( Ex 5. /. 1. ] habet angulos ad 
bafin AD. inter fe xquales fed angu- 
lus femiredtus graduum 45. IBA., ut exter- 
nus,Per 22.1. 1. aequalis eftduobus internis, 
& oppofitis angulis D., & DAB. , ergo 
quilibet eorum eft graduum 22. cum dimi- 
dio; fed etiam angulus 30. graduum BCA. 
ut externus , sequalis eft duobus angulis in- 
ternis, & oppolitis D. , & DAC. 5 dum 
igitur angulus D. oftenfus eft graduum 22, 
cum dimidio, erit angulus DAC. gra- 
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duum 7« cum dimidio, ideft tertia pars to« 
tius anguli D A B: Divifb igitur bifariaro 
angulo B A C. _ erit totus angulus B A D. 
divifus in tres partes, vel angulos inter 
fe ccquales , quod erat ultimo loco proban- 
dum, 

Cum demonftratum fit, angulum rec-> 
tum, & aliquos angulos acutos ( quorum 
plures trifecari poifunt ) dividi in tres par- 
tes sequales ; demonftrandum eft * quomodo 
ad normam anguli acuti trifefti, dividun- 
tur etiam c^teri anguli acuti a principio 
dati • 

Sit datus angulus acutus trifecandus * 
angulus F AH, , producantur latera AF, 
AH, indefinite, &, captq intervallo lateris 

AB. 
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AB.; vel BD. anguli trifetti BAD M ab- 
fcindatur zqualis AR, & eodem retetito 
mtervallo , centro R fecetur retfa AH. ad 
aliquod puncfhim H. , & jungatur FH. De- 
nique capiatur intervallum BC. 3 & abfcin- 
datur arqualis FG. , & ab angulb A. ad 
puntfum C. ducatur retfa A G. 

Quia in duobus triangulis ABD. Af H* 
ex conftr. Ifbfceliis 5 & in proportione arquali- 
tatis laterum inter fe ; eft , ut latus A B. 
ad latus BD., ita latus AF. ad latua FH. ; 
& eft etiam, ut angulus BAD» ad angu- 
lunvD., ita angulus FAH. ad anguium H. 
( nam tam anguli BAD., & D. funt in- 
ter fe arquales, quam anguli FAH. , & H.) 
ergo ex paritate rationis, quia fimiliter 
ex conftr., ut eft latus AB. ad latus BC 
ita latus A F. ad latus F G. , erit quoque* 
ut angulus C. ad angulum BAC> ita an- 
gulus G. ad angulum FAG. , & eadem 
rationis paritate, quia eft etiam ex conftr. 
ut Iatus B D. ad latus D C , ita latus F H. 
ad latus HG M erit etiam^ut angulu* BAD. 
ad angulum CAD. , ita angulus #AH. ad 
angulum GAH. , fed angulus BAD. often- 
fus eft triplus anguli CAD. 5 ergo, & an- 
gulus FAH. triplus eft anguli GAH. , di- 
vifo igitur bifariam angulo FAG M erit 
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totus angulus FAH. fefhis in tres partes 
squales, quod voluimus . 

Animadvertendum tamen eft , quod 
angulus, qui dividi debet in tres partes 
arquales , debet efle aut ^qualis , aut mi- 
nor tertia parte anguli refti ; Et fi angu- 
lus datus eft major dida tertia parte an- 
guli re&i , dividatur toties bifariam , donec 
una ex dicflis partibus iequalis fit , vel mi- 
nor difta tertia parte anguli recfH; nam ex 
difta trifeflione , trifecabitur quoque to- 
tus angulus datus , uti patet. Non eft au- 
tem neceffe, ut triangula habeant omnia^, 
quatuor latera inter fe ffqualia , fed fufficit 
folum, ut fint Ifofcelia, & habeant late- 
ra fubtendentia tam angulum divifum , 
quam dividendum eadem proportione di- 
vifa. 

Si vis dividere tripartito angulumFAG., 
fumma fit facilitate . Capiatur intervallum 
F H. , & centro F. ducatur arcus HE., & 
protrahatur A G. ufque ad aliquod pun- 
hum E. difti arcus , jungaturque F E. , de- 
nique intervallo F G. ducatur arcus GK., 
& a punflo K. interfecationis ad angulum 
A. ducatur refta K A. , dico , quod ficuti 
reda GA. dividit trifariam angulum HAF., 
ita ad illius normam , refta KA. dividit 

tri- 
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trifariam totum angulum EAP. rationes 
funt eaedem 3 quae allats funt pro diviiio- 
ne anguli FAH. 

Hac methodo dividi poteft quicumque 
angulus acutus arqualis , vel minor tertia 
parte anguli refti in quot partes impares, 
& inter fe xquales unufquifque voluerit. 
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DE ALIO MODO 
DIVIDENDI 

A N G U L U M 

In quot partes impares , 

ET INTER SE JE QU A L E S 

Vnufqulfque Doluerit . 

SI percupias dividere acutum angulum 
GAI. in quinque partes «rquales, ca- 
pto ad libitum intervallo A T. duc arcum 




C H l 



TS. , atque intervallo ad libitum divida- 
tur fucceflive diftus arcus in quinque par- 

tes 
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tes ffquales Ta. ac, & reliquas, ita ta- 
men , ut di<fte quinque partes fint intra-^ 
angulum arqualem, vel minorem tertia par- 
te anguli re<5ti , prout diftum eft . Deinde 
i pundto A. per punftum u. ducatur inde- 
finite re<5la A C. ; & intervallo ad libitum 
AB. , centro B. fecetur AC. ad aliquod 
puncfhim C. , & jungatur B C. ; atque ab 
angulo A. per punftum E. ducatur reda_* 
AD., erit angulus CAD. ex conftr. qnin- 
ta pars totius anguli BAC. 

In dato angulo acuto G A 1« protra- 
hantur ejus latera indefinite , & capto in- 
tervallo AB,, centro A abfcindatur arqua- 
lis AG, , & eodem retento intervallo , 
centro G. (ecetur refla AI. ad aliquod 
punftum I. , & jungatur G L Deindk capto 
intervallo B D. abfcindatur sequalis GH., 
& jungatur HA., dico angulum GAI. di- 
vimm efle in quinque partes sequales ad 
normam anguli BAC. , nam ficuti refta 
DA. in angulo BAC aufert quintam totius 
anguli partemj ita in angulo GAI. recfta 
H A. demit pariter quintam totius anguli 
partem ♦ 

Argumenta funt omnino eadem, qu£ 
fafta funt pro acuti anguli trifeftione ; 
ideoque non funt inutiliter repetenda. 

Di- 
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Divifio autem anguli acuti in feptem , 
novem , undecim 5 crterafque partes im- 
pares, & inter fe squales, fit eodem mo- 
do ad formam prius diviii anguli acuti, in 
quinque partes , vel angulos inter fe aqua- 
les . Et harc pro impoffibili afferta ab ali- 
quibus trife&ione, quintufectione Scc. an- 
guli plani circino, & regula difta fuffi- 
ciant &c. 

Una eft difficultas * quam alicui videri 
poffet jpati hanc ultimam divifionem angu- 
li acuti in tres , quinque , vel plures par- 
tes inter fe sequales ; quam divifio- 
nem non attuli ( ut iterum aio ) tamquam 
omni certitudine demonftratam , fed fo- 
lum , ut anfam aliis praberem inveftigandi 
novas demonftrationes ad publicam utilita- 
tem , cum alias mihi abunde fufficiant de- 
monftrationes jam fuperius allatar pro tri- 
feftione, quintufe*5h'one 5 ca:terifque divifio- 
nibus anguli plani, quas geometricas efle, 
nemo eft, qui in dubium revocare pofflt . 

Difficultas igitur e(fe poteft ifta , vide- 
licet , quod licet in lateribus triangulorum 
fervetur proportio aqualitatis ; dum trian- 
gula debent e(fe Ifofcelia , five habeant 
omnia quatuor Iatera inter fe arqualia , uti 
faftum eft in divifione jam fafta ; five duo 

tan- 
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tantiim , & latera fubtendentia angulum 
dividendum fint proportionaliter divifa per 
pr. 10. J. 6. 5 nihilominus fi angulus trife- 
candus fit major tertia parte anguli refti , 
ideft fuperet 30. gradus , licet fiant ea- 
dem argumenta, attamen angulus non tri. 
fecatur ; ex quo apparet , quod talis divi- 
fio anguli non fit geometrica , dum eft in- 
certa , & per confequens falfa . Sed hxc 
illatio , quse fit ab angulo excedente ter- 
tiam partem anguli re<fli ad incertitudinem 
& faliitatem demonftrationis i eft omnino 
extranea, & impertinens ad divifionem an- 
guli , de qua agitur * Nam potius inferri 
debet , quod dua? ill* qualitates requirun- 
tur,ut fit geometrica 5 & certa; videlicet, 
ut latera fint inter fe proportionalia pro- 
portione scqualitatis , & angulus non ex- 
cedat tertiam partem anguli refti . Cur 
autem hoc eveniat folum in ditflis angulis , 
& triangulis Ifofceliis habentibus latera 
fubtendentia angulos dividendos propor- 
tionaliter divifa .? nihiJ aliud dici poteft, 
nifi hoc effe quid peculiare, & proprium 
talium laterum, & angulorum, ut docet 
experientia ; neque eft quid novum , ut 
non de omnibus tormalis ratioreddi poffit, 
dum folius Dei eft omnia fcire . 

Mul- 
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Multa» funt quarftiones , quse licet lon^ 
go tempore volutata? , nihilominus adhuc 
incertx remanent^ pra^fertim illa de quan- 
titate continua, an conftet ex partibus, 
vel ex punftis ? an ex partibus linitis , vel 
infinitis ?&c. . Et quod mirum , eft omnes 
mathematici fupponut , ut quid certum , 
quod quantitas continua componatur ex 
punftis indivifibilibus , prout nianifeile ap- 
paret ex definitione pundti , & linere refta^ 
& licet id non intelligant neque de punc- 
tis, neque de lineis exiftentibus in mate- 
ria quantitativa , fed folum de punttis men- 
te conceptis, quse nullam patiunfur divi- 
fionemj ficuti eft numerus unus, aut in- 
ftans ; nihilominus etiam punfta , ita fo- 
lum mente concepta debent per ipfos com- 
ponere quantitatem continuam intelleftua- 
lem, divifioni fubjeftam > & dividendam 
per intelleftum ; ficuti materialis quan- 
titas dividitur in partes materiales . Ifta 
igitur quantitas continua, ex punfHs com- 
pofita^licet per intelleftum concepta , re* 
pugnat principiis ejufclem geometrise etiam 
per intelleftum conceptE 9 ut mox often- 
dam demonftratione ineluftabili geometri- 
ca . Peto nunc cur in fcientia tam vera , & 
tam certa adroittunt Mathematici id ^ 

quod 



Digitized b 



Quantitas Continua. 

quod ipfius geometrix principiis convinci- 
tur effe falfum ? Quod falfum fitquantita- 
tem continuam conftare ex punftis indivi- 
fibilibus , ita mathefeos principiis demonftro. 

Fiat quadratum AC, & ducatur dia- 
meter Bp. , ponamus, quodlibet latusqua- 
drati conftare ex mille punftis , vel pluri- 
bus, aut minoribus , nihil intereft; Deinde 
a latere AD. ad latus BC. duco reftam ei. 
prope latus AB. , & fic fuccefTive a quoli- 
bet punfto lateris AD. ad quodlibet pun- 
ftum correfpondens lateris BC. duco li- 
neas , donec compleam * totam fuperficiem 
ABCD.j certum eft, quod didte mille re- 
£tx lines tranfeunt per diametrum BD. fi- 
ve quadratum concipiatur folo intelle&u , 
five fit in materia quanta , prout in fubje- 
fta figura , & quoniam conftant ex punftis 
non habentibus partem ullam , neceffari6 
dicte millelinese du<5te tangunt diametrum, 
aut in uno , aut in duobus punetis ; & quia 
tangunt totam diametrum, fi tangunt il- 
lam in uno fblo punfto , conftabit etiam illa 
mille punftis , ideoque erit xqualis cuilibet 
lateri quadrati , & per confequens diame- 
ter, & latus quadrati erunt lineac longi- 
tudine commenfurabiles , quod eft contra 
ultimam prop, /. 10. Euclidis . Si aurem 

tan- 
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WiguTtyige/imitrim* • 




tanguntdiaaietrunf in duobus pun<5tis 5 crit 
diameter dupla lateris fui quadrati , quod 
pariter eft contra diftam propofitionem 117, 
Euclidis /. io., Sc etiam contra pr. 20. 
Ai., quoniam duo latera trianguli BAD. 
. non eflent tertio latere majora j Sed 
fi quantitas continua conftaret ex pundtis, 
fequeretur hoc intolerabile abfurdum , 
quod diameter eflet dupla ,& fubdupla fi- 
mul fui ipfius , ad cujus rei evidentiam in_> 
eodem quadrato ducantur re<5te linex ex 
transverfb 5 hoc eft a latere D A. ad latus 
DC, ut eft re<5ta mo. , & ita ducantur 
donec compleatur tota fuperficies quadrati. 
Recftelinea: ita dudlx funt bis milfe 5 ut eft 
manifeftum , ergo tangunt diametrum in bis 
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mille punftiS} & in mille tantum pun<5lis 
tangunt illam retftar linea? du<fte a latere 
AD. ad latus BC, ficuti ditfhim eft; ergo 
diameter BD. eft dupla, & fubdupla fimul 
fui ipfius, quod effe nullo modo poteft; & 
per confequens neque efle poteft, quod 
quantitas continua, etiam fbla mente con- 
cepta 9 conftet ex puntftis indivifibilibus , 
ut Mathematici volunt; fed cur hoc ipii 
admittant, vix ujla ratio reddi poteft? 

Unde autem oriatur tam notabilis dif- 
ferentia in diametro quadrati BD. , ut mo- 
do tangatur in bis mille punftis, modo in 
niille a lineis efficientibus eamdem quadrati 
fuperficiem; vera ratioeft, quod per li- 
neas duftas in direcfhim d latere A D. ad 
latus BC, 5 diameter fecatur ad angulos 
acutos ; & per lineas duftas ex transverfb 
k latere DA. ad latus DC. , fecatur ad 
angulos reftos; dum igitur angulus acutus 
occupat majorem quantitatem illa, quam 
occupat angulus reflus 9 non poteft quan- 
titas continua conftare ex punftis,fed ne- 
ceflario conftat ex partibus; nam (i angu- 
lus reftus fit minori quantitqte , qua fit 
angulus acutus, necefle eft 3 ut angulus 
acutus occupet majorem ipfius quantitatis 
partem; Ide6que quantitas conftat expar- 
tibus • At 
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At ex hoc 5 quod quantitas continua con- 
ftet ex partibus , oritur alia quseftio . Utrum 
conftet ex partibus finitis , vel infinitis , 
& hujus occafione iterum contra eos , qui 
judicant impoflibilem anguli trifedionem * 
& c^tera hujus libelli problemata , often- 
dam quam verum fit illud Archimedis ef- 
fatum : §uod multa in geometria vifa funt 
impojfbilia y qua poflea fuam capiunt per- 
fediionem « Nam cui quxfo non videbitur 
impoffibile , quod data recta linea ad al- 
teram perpendiculari aliqualiter diftante 
a refta ei fuppofita 5 poffit difta perpen- 
dicularis femper in infinitum augeri ver- 
sus retfam lineam.illi fuppofitam abfque 
eo, quod foppofitam lineam umquam con- 
tingat , licet aufta innumerabilibus parti- 
bus j hoc enim quis fan£ mentis primo in- 
tuitu credere poterit , & non judicaverit 
id efle omnino impoflibile; Et nihilominus 
geometrice demonftratur hocita effe. 

Ducatur retfla AB., & fuper ipfam 
ducatur perpendkularis C I. , quse fuo ex- 
tremo J. diftet a fuppofita redia AB. , & 
d puntto C. perpendicularis CI. y du- 
catur CS. paralella AB., qus fit ex- 
tenfionis infinita: ; deinde a punfto A. 
per puntfum I. extremum C I. 3 duca- 

tur 
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A 



catur refta AD. ; & abeodem punfto A. ad 
pundtum E. ducatur redta AE.,& protraha- 
tur perpendicularis CI. ufque ad aliquod pun- • 
flum m. reftx A E. , & fic erit audla perpen- 
dicularis CI. tota quantitate interccpta i 
triangulo DAE, ideft tota parte Im. Ite- 
rum a pundio A. ad punftum F. ducatur refta 
AF. , & protrahatur perpendicularis CL u(q; 
ad rettam AF. , erit iterum aufta tota longi- 
tudine mx,,& ita fi (emper a pun<5to A. ad 
paralellam CS. infinitae extenfionis ducantur 
retfte lineac in infinitum , cum nulla ex diftis 
lineis du<5iis£ pun<?to A. adparalellam CS. 
congruere polfit cum re<5ta AB.> fed debeat 

L ne- 
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neceffario cum ipfa angulum conftituerc ; 
[ nam refta linea incidens in paralellas effi- 
cit angulos alternos inter fe xquales ex pr.29. 
1. i. ) fequitur , quod licet innumerabiles du- 
cantur linese in didas paralellas, dum femper 
efficiant 9 & relinquant angulum,femper quo- 
que perpendicularis CI. augeri poffit in infi- 
nitum toto fpatio angulorum; fed anguli mul- 
tiplicari poflunt in infinitum , ergo , & per- 
pcndicularis CI. augeri etiam poteft in infini- 
tum 5 ablque eo, quod umquam contingat re- 
ftam lineam illi fuppofitam, quod eft propo- 
fitum . Vide igitur quomodo illa 5 qua: primo x 
afpettu impoffibilia videntur , talia non funt . 

Ex hac demonftratione evidenter appa- 
ret 9 quantitatem continuam conftare ex par- 
tibus proportionalibus divifibilibus in infini- 
tum ; nam fi perpendicularis CI. produfta fit 
ufque ad reftam A B. illi fuppofitam , & inci- 
pias illam dividere i puntfo I., auta quocum- 
que aliopunfto aliqualiter diftante arecfbL-» 
AB. , numquam illam totam dividere poteris, 
quantumvis ininfinitum multiplices divifio- 
nes, ut patet ex demonftratione jam fafta . 

Si igitur a quantitate continua detrahi 
poffunt in infinitum partes proportionales* 
arquumefVquerere^an ipfa conftct ex partibus 
infinitis ? cum ab ea poftquam millies dem- 

ptum 



)igitized by Googl 



Quantitas Continua . izi 

ptum eft, femperin infinitum ulteriusdemi 
poffit, ideoque videtur, ut conftare debeat 
partibus infinitis, nam fi infinitis partibus non 
conftaret , neque ininfinitum ab ipfa detrahi 
pofTent tales partes ; circumfcriberetur ejus 
extenfio determinato numero partium, quo 
completo , non effet amplius divifibilis,& id- 
circo neque effet divifibilis in infinitum . Nec 
ullius ponderis eft refponfio, quam aliqui 
dant, diftinguendopartes a-quales a partibus 
proportionalibus, &ut effugiant extenfionem 
infinitam , concedunt conftare quantitatem 
continuam partibus infinitis, fi abipfa polfunt 
femperdemi in infinitum partes jrquales ; at 
negant fidemi tantum poffunt partes propor- 
tionales : Ha?c refponfio primo loco eft falfa , 
circa datam diftinftionem linex infinitse ex- 
tenfionis , ut fit illa , a qua in infinitum de- 
trahipofTunt partes xquales , fine ulla alia ad- 
ditione , ut ftatim oftendam . 

Secundo loco nullius eft roboris, ut dic- 
tum eft; nam cum omne totum conftet ex il- 
lis partibus , in quas refolvitur , vel poteft re- 
(blvijfequitur quod fi reda linea dividi po- 
teft in infinitum in partes proportionales , 
conftet infinitis partibus proportionalibus ; 
aliis fi poft divifionem innumcrabilium par- 
tium proportionalium amplius dividi noiu» 

L 2 pof- 
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j>offet , ncquc dividi in infinitum poffet in di- 
<5tas partes proportionales . Si igitur poft 
quamcumque multiplicatam divifionem par- 
tium , adhuc eft in infinitum divifibilis , mani- 
feftum eft conftare ex partibus infinitis , li- 
cet proportionalibus , fed partes quantumvis 
proportionales faciunt extenfionem , ergo (i 
di<5te partes funt infinitae, etiam extenfio erit 
infinita : refta autem linea terminata poteft 
dividi in infinitum in partes proportionales , 
ficuti jam eft demonftratum ; conftat igitur 
ex partibus infinitis proportionalibus, & per 
confequens eft etiam infinitar extenfionis , 
quod implicat contradiftionem , ut fit termi- 
nata ,&fit extenfionis infinit^. 

Addo nunc , quod falfa fit refponfio fupra 
datadc partibus sequalibus utcumque, & de 
partibus proportionalibus . Partes proportio- 
nales in ordine ad quantitatem , & ejus divi- 
fionem, accipiuntur hic illx partes, quse divi- 
fione fucceffiva femper decrefcunt, &fiunt 
minores ; fed etiam in partibus ita proportio- 
naliter divifis , reperitur jequalitas partium 
ablatarum} quia fi fupponamus reftam lineam 
divifam efle in mille partes proportionales, 
omhes partes antecedentes partem millefi- 
mam , ideft ultimo loco divifam ; uti majores 
illa millefima , contincnt partem arqualem 

di- 
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ditix millefimff, & etiam exceflTum fupra^ 
^qualem partem , quod manifefte apparet in 
numeris 8. 6. 4» 2. : in tribus an teceden tibus 
numeris 8. 6. 4. continetur numerus binarius, 
ideft ultimus, & infuper exceffus fex numero- 
rum pro numero oftavo, quatuor numerorum 
pro fexto, & duorum numerorum pro quarto 
numero . Si igitur d non^entis nonaginta no- 
vem partibus antecedentibus partem millefi- 
mam, demantur earum exceffus, omnes difte 
mille partes erunt inter fe squales, & hoc ve- 
rificatur de quacumque multiplici partitione 
jamfadain partcs,utita dicam inumerabi- 
icsj nam dempto excefTu in omnibus antece- 
dentibus,& relifta illis parte tantummodoul- 
timsdivifxsquali , erit quantitas divifain_> 
partes squales,& hocfieri poteft in infini- 
tum,ergo erit extenfionis infinitsej neque 
cxceffus in antecedentibus poteft minuere 
extenfionem , imo nece(Tari6 auget illam • 
Qubmodo igitur quantitas terminata poteft 
cfle extenfionis infimta» , cum fit manifeftif- 
fimacontradi<Rio?& nihilominus hoc orire- 
tur abfurdum , fi verum eflet, quod illa quan- 
titas continua eft infinita? cxtcnfionis,&qua 
detrahi poffunt in infinitum partes sequales i 
nam,ut vifumefti quantitatecontinua termi- 
nata femper detrahi poflunt partessquales, 

L i & 
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& tamcn noneft, neque eflfe poteft infinits 
extenfionis . 

Ad hoc igitur 9 ut quantitas continua fit 
infinitce extenfionis, necefle eft , utabipfa 
fcmper detrahi poflint in infinitum partes 
ficquales , quamvis maximas , ita ut non fo- 
lum poffint ab illa detrahi partes scquales fe- 
mipalmares, palmares , bipalmares &c. fed 
etiampartes arquales quocumque modoma- 
jores: vel eft illa, a qua femper detrahi pof- 
funt partes in infinitum prima: parti demptac 
scquales . In talicafuquantitas continua infi- 
nitx extenfionis, non poteft convenirecum 
quantitate continua divifibili tantumin par- 
tes proportionales , uti eft quantitas termi- 
nata . 

Hxc autem diftindio data, juvat folum 
ad difcernendum qualis debeat effe quanti- 
tas infinit^ extenfionis , ut diftinguatur a 
quantitate terminata , fed non aufert diffi- 
cultatem propofitam . Videlicet , quonam 
modo quantitas continua terminata conftet 
ex partibus proportionalibus infinitis 11 poteft 
ininfinitumdividiindiftas partes ; & ea:dem 
partes non faciant illam infinita? extenfionis , 
dum pars addita parti femper facit extenfio- 
nem ? Multa funt igitur , de quibus 9 ut di- 
ftumeft, ratio reddi nonpoteft, &quseno- 

bis 
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bis ignota funt , licet cognofcamus illa habe- 
realiquas proprietates, vel qualitates, quas 
non habent alia etiam ejufdem generis ; & ta- 
men cur potius ifta, quamilla tales habeant 
affeftiones , nos penitus ignoramus? Et hxc 
dixiire fufficiat pro affedHone 5 qualitate 3 vel 
proprietate anguli acuti non excedentis ter- 
tiampartem anguli refti : de quo iterumin 
fine inftituendus eft fermo • 
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DECIRCULI 

QJJ A DRATURA 

AB EODEM AVTORE 

I N V E N T A . 
tt&SV 

NIHIL EST OPERTUM, 

QUOD NON REVELABITUR. 

ET OCCULTUM, 

^OD NON SCIETUR. 
Mattb. c. io. b8. 
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A U T O R E S, 

QUI CIRCULI QUADRATURAM 

PERQUISIERE. 

Vm agendum Jtt de Grculi Quodratura> 
operapretium duxi,pr<cmitterc nomina 
Autorum^ qui ipfam invenire tentarunt ^fed 
cafo conatu , relati d Gerardo Vofio tom. 3. 
lib. 3 . de natura artium.fve de Matbeji 
cap. 16. §. 17. Ubiita ait. Qufftfo de qua- 
dratura circuli , q u<e toi jam olim praclar/L-j 
exercuit ingenia . Uti Pytbagora , Platonis , 
Ktppocratii Cbii , Dinoflrati , Menecb- 
mi , Cononis Hamtci , Euclidis , Antipboris , 
Brifonis ; Eipparcbi , Arcbimedis , Tole- 
mei , Apollonii Pcrgti , Nicomedis , Pbilo- 
nis Gaditani , Spori , Jfe/pi Alexandrini , 
JBftf/i , Hermanni ContraBi , aliorumque 



Veterum . Nec minds fuperiori feculo , & no- 
ftro agitata ejl d Nicolao Cufano , *]oanne_> 
Regiomontano , Orontio Delpbinate , Fr</«- 
*//?* *7r/«, Scaligero , Rudolfode 

Coln , Adriano Romano , ^**»** ^//o»/* 
Molinenfi , VVillebrardo , Jto///* , H«fr/- 
£o Br/g/o ^»£/0 , Cbrijliano Severini Lon- 
gomontano , ^amhk 1 P* //"> Cambrobritanno , 

Gr?- 
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Gregorio d S. Vincentio , aliifque fummi in- 
genii Viris , ut de Arabibus taceam . Num__, 
quaftionis Jubtilitatem , an ingcnii bumani 
imbecillitatem in caufa cjfe dicemus , quod 
feculis tot fuerit defudatum in nodo fol~ 
vcndO) qui adbuc Jit involutus ? NonillcL^ 
Jpiralts ratio Magni Arcbimedis , non ill±~* 
Quadratrix Pappi Juffecere 5 pratulere hi 
lucem non exigudm : Nec leve fuit 5 quod po- 
Jleriores add'tderunt\ Jedjic quoque ea qu<e- 
Jlio partc Jua manjit tenebris objepta . Ni- 
mirum longi d carceribus ejl procurjmn^j y 
nec dum tamen ad metam ejl perventum^. 
Hxc Voflius • 
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PROBL. I. PROPOS. I. 

ZT^Qualium Circulorum in- 
fjLji terfecationes, eo funt mi- - 
nores, quo eorum centra ma- 
gis inter fe diftant, & eo majo- 
res , quo eadem centra propin- » 
quiora funt inter fe . 

DUcatur rerta AC. , & in ipfa capiatur 
ahquod punftum B. , & eentri> A. C. 
mtervallo medietate linear AC. maiore du- 
cantur duo circuli DEG. DEF. , & eo- 
dem retento intervallo , centro B. ducatur 
Circulus HIL. 

Quia 
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Quia refta A B. cx conftr. pars eft re- 
ft$AC; habet extrema A. B. propinquiora 
inter fe, extremis A. C. j nam extrema. . 
A. B. diftant inter fetoto intervallo AB. , 
fed extrema A. C. non folum inter fe di- 
ftant toto intervallo AB. , verum etiamin- 
tervallo B C. Extrema igitur A. C. magis 
inter (e diftant * quam extrema A. B. : a cir- 
culis habentibus centra A. C. inter fe remo- 
tiora,fit interfecatio DE.,&a circulis ha- 
bentibus centra propinquiora A. B. , fit inter- 
fecatio HI. > fed interfecatio D E. 5 uti pars 
interfecationis HI 3 . [ Ex ax.y. ] minor eft 
ipfa . Ergo sequalium circulorum interfeca- 
tiones &c. , quod faciendum, & demonftran- 
dum erat . 

PRO- 
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PROBL. II. PROPOS. II. 

SI quatuor a?quales circuli 
ducantur ab angulis duo- 
rum quadratoruro , quorunu 
unum fit illud infcriptum cir- 
culis , & fit duplum alterius ; 
fintque utraque divifa in qua- 
tuor quadrata . Interfecationes 
quas faciunt circa dicta qua- 
tuor quadrata circuli ducli ab 
angulis majoris quadrati , du« 
plae funt pro quolibet circulo 
unius portionis quadratiinfcri. 
pti » Et interfecationes , quas 
faciunt circa fua quatuor qua- 
dratacirculi ducli ab angulis 
quadrati fiibdupli , lunt qua- 
druplae pro quolibet circulo , 
unius portionis infcripti qua- 
drati. Ha- 
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TJAb-at Circulus ABCD. quadratum 
JLj[ infcriptum BD. ; quod duplum fit qua- 
drati RS.,ita utlatus AB. quadrati infcri- 
pti , squale fit diagonali PM. Dcinde capto 
intervallo femidiametri OB., vel OD. ab 
angulis quadrati infcripti ducantur quatuor 
circuli , fed non integri , ut evitetur confu- 
fio arcuum,ideft circulus OEG. OLE. OHN.y 
& reliquus , & pariter ab angulis quadrati 
fubdupli RS. eodem intervallo ducaturCir- 
culus APMC, nam reliqui non funt necef- 
farii . 

Quia interfecationes , quas faciunt cir- 

culi 
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culi du<5li ab angulis majoris quadrati BD. 
funt OME, O PN.,& latera quadrati B O. 
unius ex quatuor quadratis produfta ufque 
ad punfta E. , & M. interfecationum «qualia 
funt lateribus quadrati circulo infcripti; fe- 
quitur, ut portiones OME. BVC. fint inter 
fe squales , & idem eft de portione OFN. 
ac de reliquis . 

Quodlinea: OE. BC. fint sequales, ita 
probatur . A' centro B. ad punttum E. inter- 
fecationis ducatur re&a BE., quia (Perco- 
roll. 2. prop. 4. lib. 2.) diagonalis B O. qua- 
drati B O. , dividit reftos angulos B. O. bi- 
fariam . In triangulis Ifofcelibus BOC. OBE. 
cum anguli ad bafes B C. O E. fint femi- 
retti 3 & sequales ( Ex 32. /. I. ) erunt reli- 
qui ad vertices O. B. refti, ideoque ( per 
auartam primi ] bafes BC. E O. funt inter 
fe sequales 5 qux in circulis squalibus [ Ver 
28. /. 3.) auferunt arcus ccquales, & pro- 
pterea portiones BVC. OME. funt inter 
fe arquales;fed circa quadratum BO. eft e- 
tiam portio OFN- 5 quam facit circulus OFN. 
fua interfecatione . Ergo interfecatio circuli 
O E G. circa quadratum B O. dupla eft u- 
nius portionis B V C. quadrati infcripti , & 
idem eft de reliquis . Quod erat primo loco 
probandum . 

M Pro- 
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Probatur nunc ; quod interfecationes , 
quas faciunt circa quatuor quadrata minora j 
ijdem circuli dufti ab angulis quadratifub- | 
dupli R S. , fint duplx interfecationum , 
quas faciunt circa quatuor quadrata majo- 
ta quadrati AC. , & per confequens qua- , ■ 
druplx unius portionis quadrati infcripti; ) 
nam qualium partium eft quadratum BO. 
ad quadratum BD M talium partium eft 
quadratum RQ^ad quadratum RS. j 

Quoniam Quadratum A C habet ex I 
conftru<5tione proportionem duplam ad qua- 
dratum R S, 5 eamdem proportionem ha- . 
bent inter fe diftantia? angulorum utriufque; | 
dum anguli funt extrema punfta Jinearum i 
efficientia earum longitudinem; ideo enim 
una refta linea major eft altera , quia ex- { 
ftrema puncfta unius magis inter fe diftant, 
quam e^trema puncfla alterius ; fed anguli , 
qui funt extrema punfta utriufque quadrati 5 
funt ex hypothefi circulorum centra . Ergo , 
ut eft proportio quadrati A C. ad quadra- I 
tum RS. 5 eft etiam proportio diftantia?, | 
quam habent centra circulorum unius qua- 
drati ad centra circulorum alteriusjfed in- 
terfccationes circulorum, ( Exprcp. i.) eo 
funt majores 5 quo centra propinquiora funt 
inter fe 3 & eo minores , quo eadem cea- 

tra 
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tra magis inter fe diftant . Ergo fi diftan- 
tix centrorum , quas habent circuli quadra- 
ti RS. funt in ratione fubdupla ad diftan- 
tias centrorum,quas habent circuli quadra- 
ti AC. , erunt interfecationes circulorum 
dudtorum ab angulis quadrati RS. circa_> 
fua quadrata minora 5 dupl£ interfecationum 
circulorum ducftorum ab angulis quadrati 
AC. circa fua minora quadrata . Interfeca- 
tiones circa minora quadrata circulorum ha- 
bentium centra in angulis quadrati AC. } 
oftenfar funt dupte unius portionis BVC. 
quadrati infcripti. Ergo interfecationes cir- 
ca quadrata minora circulorum habentium 
centra in angulis quadrati RS. , erunt qua- 
druplx didla: portionis BVC, & per con- 
fequens tota quantitas QAPM C. erit arqua- 
lis quatuor portionibus 9 quas idem circulus 
facit cum lateribus fui quadrati inftrripti. 
Si igitur quatuor arquales circuli &c. quod 
faciendum , ac demonftrandum erat . 

Sed ut quafi fenfui pateat veritas pne- 
diftarr.tn interfecationum, quas faciunt cir- 
culi circa minora quadrata dufli al> angulis 
quadrati fubdupli RS. 5 fiat Schema omnino 
fimile antecedenti figurx, & du&is ab an- 
gulis quadrati RS. duobus circulis PGCM. 
PEVM. , producatur indefinite latus SP. , 

M 2 &ca- 
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Figuts Vtirfim*\*int* • 




& oapiatur intervallum diagonalis PM<>& 
centro P. abfcindatur aequalis PG. : dein- 
de capto intervallo femidiametri unius cir- 
culi, ( nam omnes funt a:quales ] centro 
P. 5 & G. ducantur arcus verfus K, , & ad 
interfecationem > quam faciunt ad aliquod 
punttum K. ,ducatur GK M & fa&ocentro 
ad punftum K. eodem intervallo ducatur 
arcus PG., qui tranfire debet per duo 
punfta P. G. , ut patet; jungatur PG. , 
& per centrum ducatur e A. paralel^ 
la SK. 

Quia PG, ex conftr, arqualis eft PM M 
& PM. fafta eft cequalis Jateri quadrati 

in 
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infcripti, fequitur [Expr.2S. I. qtiod 
irt circulis aequalibus auferant arcus sequa- 
les 5 & quod portiones circulorum ^quales 
fint intet fe; ideoque dua: portiones PG. , 
& dus P M. «quales funt quatuor portio- 
nibus 3 quas facit unufquifque circulus cum 
lateribus quadrati infcripti . Recla e A. , 
quoniam dividit bifariam diagonales PM. 
PG. dividit quoque bifariam [ Ex Schdl. 
pr.^.U\. j quatuor portionesPM. PG. 3 & 
idcirco earum femiffes % P A. i P e. a:qua- 
les funt duabus portionibus , quas facit cir- 
culus cum lateribus quadrati infcripti : to- 
ta igitur quantitas eAP. continet duasex 
didlis portionibus, & infuper trilineum i P i. 
In dimidio Qj\ P B. totius interfecatioms 
Q^APMC. probavimus contineri duas ex 
diftis portionibus , & cum una fit iPA.j 
erit reliqua zPBQ^, fed etiam e i P. oftenfa 
eft^qualis uniex dicflis portionibus; dua: igi- 
tur quantitates /PBQ^eiP. funt inter fe a:qua 
les ; a quibus fi auferatur commune i P B Qo 
[Pcrax.$.~\ qux remanent trilinea fcPi. BQe. 
erunt ^qualia . Si igitur dimidium BQAP. 
interfecationis 5 quam facit circulus circa 
quadratum RQ^> xquale eft duabus por- 
tionibus, quas facit circulus cum lateribus 
quadrati infcripti , erit tota interfecatid 

M 3 QAPMC. 
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QA P M C. quadrupla unius portionis qua- 
drati infcripti, feu xqualis quatuor illis 
portionibus, quas facit circulus cum late- 
ribus quadrati infcripti , ut probatum eft 
fupra . 

Nemo fit, qui infurgat contra me, di- 
catque , quod hxc fecunda demonftratio 
pendet a prima ; ideoque fi prima eft cer- 
ta, fupervacanea redditur hxc fecunda; Si 
vero illa non eft certa , incerta quoque 
erit hxc ultima. Nam ultroadmitto obje- 
ftionem, & dico, quod non aliofinehanc 
ultimam demonftrationem in medium pro- 
tuli , nifi , ut ex ipfis interfecationibus 
circulorum agnofcatur quafi ad oculum, 
quod interfecatio circuli APMC. circa.. 
quadratum RQ., aequalis fit illis quatuor 
portionibus , quas facit circulus cum late- 
ribus quadrati infcripti. Hoc enim pendet 
in hac ultima demonftratione a duobustri- 
lineis zPi. BQe., an fint 5 vel non, in- 
ter fe sequalia ? nam fi ponantur sequalia 
redditur evidens, interfecationem QAPMD. 
aequalem effe illis quituor portionibus qua- 
drati infcripti , ut patet confiderantij Si 
vero aflferatur effe inter illa aliqualem dif- 
ferentiam 5 & idcirco «qualia non efTe . 
Cum hfcc differentia , feu inxqualitas pro- 
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bari non poflit [ ftante proportione , quam 
habent centra circulorum ad eorum inter- 
fecationes, quas faciunt circa quadratami- 
tiora] 5 neque debet admitti; Inio aufer- 
tur omnino a proportione pra*difta , ideoq; 
difta duo trilinea zPi. BQe. debent ne- 
ceflario effe inter fe a:qualia 5 quod vole- 
bamus . 

Ex huc ufque probatis fequitur, quod 
fi QJVPMC. a^qualis eft quatuor portio- 
nibus , quas facit circulus cum lateribus 
quadrati infcripti, quac remanet quantitas 
Q_A GTC. fit ^qualis ipfi quadrato infcri- 
pto i a qua intervallo P M. abfcindatur ar- 
cus AGL, & jungantur A T. TC. De- 
nique in circulo P E V M. infcribatur qua- 
dratum PV. 

Quia du# chordae P M. A T. arquales 
funt per cortftruffcionem lateribus quadrati 
infcnpti PV. , ficuti duo latera PE. E V. 
quadrati infcripti P V. , fubtendunt medie- 
tatem peripherix circuli 5 ita fubtendunt 
eamdem circuli medietatem duo latera_> 
P M. AT.j reliqui igitur arcus A P. M C. 
CT.xquales funt alteri ejufdem peripherix 
medietati . Triangula R C M. R A P. funt 
aequilatera , nam duo latera RM. RC, 
ut femidiametri ejufdem circuli M C T. «, 

- M 4 [ftr 
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[Perdcf. 15.] funt irtter fe arqualia, & ob 
eamdem rationem aequalia funt pariter la- 
tera MR. MC, ut femidiametri circuli 
CRS.; fed latus MR., eft femidiameter 
utriufque circuli^ eft igitur [ Ex 1. 1. 1.] 
triangulum R C M. ^quilaterum . Eodem 
argumento probatur Triangulum RA P. ef- 
fe arquilaterum, & sequale triangulo RCM.; 
funt igitur latera M C. P A. hexagoni re- 
gularis circulo infcripti; fed tres dicflorum 
laterum fubtendunt totius periplieria: me- 
dietatem, & tres arcus A P. MC. C T. 
funt sequales dicfhe peripheria? medietati ^ 
ergo dum arcus C T. complet medietatem 
circumferetuise, etiam latus C T. erit he- 

xa- 
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xagoni regularisj ideoque portio CT. eft 
una ex illis 3 <juas facit circulus cum late- 
ribus hexagom regularis circulo infcripti, 
8c portio A G T. eft una ex illis quatuor > 
quas circulus facit cum lateribus quadra- 
ti infcripti. t 

Alio modo ; quia duae re<?te P M. P G« 
funt latera quadrati circulo infcripti > fub- 
tendunt arcum femicirculi ReliquUs igi- 
tur arcus GTCM. erit pariter femicircu- 
li . Duar redhe P G. A T. funt per conftru- 
dlionem £quales 5 &per confequens \Pcr2%. 
/.3.) fubtendunt sequales arcus > ii igitur 
a didis arcubus PAG. AGT. auferatur 
communis arcus AG. \Ex aw.j.] ; arcus , qui 
remanent PA* G T. lunt inter fe squales , 
fed arcus P A. oftenfus eft hexagoni regu- 
laris 5 ergo & arcus G T. erit pariter hexa- 
goni ; Arcus M C. oftenfus eft etiam hexa- 
goni regularis , ergo, & reliquus, arcus CT. 
erit ejufdem hexagoni regularis . 

Sed facilius inftituitur argumentum hoc 
modo. Redigatur nunc tota quantitas refli- 
linea QJ2 T A. ad quadratum X L. , quod 
abfcindatur X quadrato infcripto PV. 5 & re- 
liqua quantitas XOLPEV. redigatur ad qua- 
dratum G H. Ftg. 26. , deinde protraha- 
tur latus M G. indcfinite verfus P. , & fu- 

man- 
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mantur fex partes ipfi MG. gquales, in- 
cipiendo a punfto G. ufque ad punftum P., 
ita ut G P. fit fextupla ipfius GM. Poft 
ipodum divifa tota M P. bifariam in F. , 
intervallo F M. , vel FP. ducatur arcus 
MLP M producaturque lalus G O. ad cir- 
cuniferentiam ufque in L. , dico quadra- 
tum GLIR. defcriptum ex G L. fextu- 
plum e(Te quadrati M O. 

Fii*r* VtgefimtfextM i 




Quomam G L. ( Ex 13. /. 6. ] eft media 
proportionalis inter PG. G M. , erit, ut 
PG. prima, ad G M. tertiam ; Ita GL 
£ Ex coroll. 20. /. 6. ] quadratum fecundse 
ad GH. quadratum tertia: . Eft autem PG. 
per conftruftionem ipfius G M. fextupla , 

er- 
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ergo & quadratum G I. quadrati G H. fex- 
tuplum erit * quod eft propofitum . 

Producatur Jatus RI. , & capto inter- 
vallo diagonalis GI. abfcindatur squalis 
RA. j ( Pcr pr. 47. /. u) erit quadratum 
defcriptum latefe RA. duplum quadrati 
G I. , & duodecuplum quadrati G H. , & 
quia quadratum G H. sequale eft uni por- 
tioni quadrati infcripti > & fimul uni hexa- 
goni regularis eidem circulo infcripti , erit 
quadratum lateris R A. zequale duodecim 
portionibus utriufque . 

Capiatur nunc latus R B. cujus quadra- 
tum fit triplum quadrati P V. circulo in- 
fcripti , & jungatur B A. > deinde capiatur 
BA. ; & abfcindatur sequalis M C. , atque a 
punfto C. excitetur perpendicularis CD. cu- 
jus quadratum ^quale fit duobus hexagonis 
circulo infcriptis ^ & jungatur DM. 5 dico 
quadratum defcriptum latere DM. arquale 
effe quinque integris circulis dato circulo 
sequalibus . 



oftenfum eft , e(fe sequale duodecim portio- 
nibus tam quadrati circulo infcripti, quam 
duoderim portionibus hexagoni regularis 
eidem circulo infcripti 5 & quadratum de- 
fcriptum latere RB. sequale eft ex conftr. 




tn- 
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tribus qiiadratis circulo infcriptis. Sedqua- 
dratum defcriptum latere AB. ( Ex 47. 
I. u 1 aequale eft qtladratis utriu/que late- 
ris : ergo quadratum lateris A B. , vel late- 
ris M C. ( funt enim inter fe xquriitu ) 
arquale eft tribus integris circulis , & fimul 
duodecim portionibus hexagoni regularis ; 
ideoque fi tribus quadratis in/criptis ad- 
dantur duodecim eorum portiones 3 fiunt tres 
integri circuli , ut patet. Quadratum late* 
ris C D. eft sequale ex conftr. duobus hexa- 
gonis regularibus circulo infcriptis , & qua- 
dratum lateris DM. (Extf.lib. 1.) a:qua- 
le eft quadratis tam lateris CD., quam late- 
ris CM. , fed quadrdtuni lateris CM. often- 
fum eft aequale tribus integris circulis , & 
duodecim portionibus hexagoni regularis ei- 
dem circulo infcripti ; Si igitur quadrato la- 
teris C M. addatur quadratum lateris C D. 
sequale duobus hexagonis regularibus , e- 
rit quadratum lateris DM. quinque inte- 
gris circulis cequale; nam duodecim portio- 
nes hexagoni regularis additar duobus hexa- 
gonis regularibus eidem circulo infcriptis, 
efficiunt duos integros circulos , quod eft 
propofitum . 

Capiatur nunc intervallum lateris DM, 
& defcribatur di<5to intervallo quadratum 

IR 
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Hgur* V*i»fimafepima • 




I F. & ducantur diametri I F. E G. Deni- 
que capiatur intervallum unius quadrati [Per 
fr. 1. /. 13. ] , quod quintuplum fitquadrati 
PV. circulo infcripti 3 ut eft intervallum 
femidiametri OA., vel O C. , & centro O. 
difto intervallo ducatur Circulus ABCD. ; 
& jungantur AB. BC. CD.DA., dico cir- 
culum A B C D. , & quadratum I F. etfe in- 
ter fe aequalia . 

Quia quadratum AC. eft per conftru- 

<5tio- 



( 
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ftionem quintuplum quadrati PV« minoris 
circuli, erit quoque (Exp. 2. I. 12,] circu- 
lus ABCD. quintuplus circuli PE VM. ; 
Sed quadratumlF. oftenfum eft etiamquin- 
tuplum circuli PEVM. ergo circulus 
ABCD.5 & quadratum IF. funt inter fe 
cqualia > & per confequens quadratus eft 
circ ulus quintuplus dati circuli P E V H. 

tigur* Vig*fim*o8avs . 
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Quadratur autem datus circulus PEVM. 
hoc modo. Ducantur duae re<5*£ AC. AE. 
indetinite , qua* faciant angulum A\ 5 & ca- 
pto intervallo lateris DC. quadrati BD. , 
centro A. abfcindatur aequalis A B., & ite- 
riim capto intervallo lateris EF. majoris 
quadrati I F. 5 centro B. abfcindatur sequa- 
lisBC. : deinde capiatur intervallum VM. 
lateris quadrati infcripti in dato circulo 
P E V M. 9 & centro A. abfcindatur cequalis 
AD. 3 & jungatur BD. Denique a punfto 
C. ducatur C E. paralella B D. 

Quoniam , ut eft ( Perpr. 2. 1.6.) A B. 
ad B C. , ita eft AD. ad D£., erit permu- 
tando,ut AB. ad AD. , ita BC. ad DE., 

auadratum recfhe AB. quintuplum eft qua- 
rati re<5te A D. 5 ergo , & quadratum re- 
6tx BC. quintuplum etiam erit quadrati 
recfta DE., fed quadratum refta: BC. sequa- 
le eft Circulo ABCD., qui eft quintuplus 
dati circuli P E V M. , ergo quadratum re- 
6tx D E. , ideft quadratum P M. 5 erit ipfo 
dato circulo ABCD. sequale, quod eft 
propofitun , 

Si vis Mechanice reperire latus qua- 
drati arqualis circulo dato; ab angulo V. 
quadrati infcripti in vigefima quinta figura 
ad pundhmi a. interfecationis , quam facit 

re- 
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refta cum latere MR. quadrati RS., 
cape intervallum Va.j & habebis latus 
quadrati iqualis circulo dato . 




DE 
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D E N O B I L I O R E, 

AC FACILIORE VIA 
@JJ A D R A N D 1 

CIRCULUM 

THEOREMA. 

IN Triangulo re&angulo Ifo- 
fcele , quod fit dimidium_> 
quadrati defcripti in aliquo cir- 
culo, habeatque fectam bafim 
intervallo unius lateris , & re- 
clam iineam duclara ab angu- 

N lo 
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10 verticali ad bafis fe&ionem : 
Triangulum re&ilineum a di- 
6la redta linea conftitutum , erit 
unt ex quatuor ejufdem circu- 

11 portionibus sequale- 



m 



inde 



PROBLEMA. 

d^to c mcv L 0 

QJJ A L E QJT A D R A T U M 

ligura Vigtfimanon* • 

- - - - 

Slt datus cir- 
culusABCP., 
cui conftituen— 
dum fit quadra- 
tum arquale. Du- 
cantur diametri 
A C. B P. , quac 
fefe interfecent 
ad angulos re— 
£tos 5 & jungantur 
BC. CP. PA. 
AB. 5 & protra- 
hatur AB. inde- 
finiteultraB.jde- 
capiatur intervallum AB. , & abfcinda- 

tur 
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tur sequalis AE. & a vertice B ad punftum fe- 
tfionis E. ducatur BE. dico triangulum re- 
ftilineum BEC. aequale efle uni ex portio- 
nibus 5 quas facit circulus ABCP. cum late- 
ribus fui quadrati inlcripti AC. A'punfto E. 
ducantur EK. paralella BD.,EN. paralel- 
la C P. , EM. paralella BC, & MO. paralel- 
la B D. . Denique capto intervallo PA. , vel 
P C. centro P. ducatur arcus AIC, & fi- 
militer capto intervallo NA., vel NE. 5 
centro N. ducatur arcus ALE. , & junga- 
tur CK. 

Quia triangula BDC C D P. P D A. 
ADP. habent latera inter fe squalia (Ex 
def.XV.)* funt enim femidiametri ejuf- 
dem circuli 3 & angulos a didlis lateribus 
contentos sequales j ideft reftos [ Per pr. 
4. Itb. 1. )> habent quoque & bafes B C. 
G P. P A. A B. scquales , fcd anguli B. C 
P. A. in femicirculo ; , ( Expr. 3 1. /. $.) funt 
refti ; Ergo quadrilineum AC eft qua- 
dratum dato circulo infcriptum , cujus an- 
guli (Ex2. coroll. pr % .\ /. 2.) bifariam di- 
viduntur a diametris A C. B P. In triangu- 
lo Ifofcele A P C habente angulum P. re- 
ftum [jVr pr. 47. lib. 1.) , quadratum ba- 
fis A C. duplum cft quadrati AP., ideft 
duplum quadrati infcripti AC, fed circuli 

N 2 funt 
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funt ihter fe , [£* /r.2. U 1 2. ) ut eorum qua- 
drata, ergo cum circulus AIC. duplus fit 
dati circuli ABCP. , erit quoque portio AIC. 
dupla portionis AHB. 

Similiter quia duo triangula A N E. 
ADB. habent angulos D.N. re&os , ideft an- 
gulum D. ex conftr. , & angulum N. £ Pcr 
pr. 28. /. 1. ) , ut externum , & oppofitum 
interno angulo P. refto , angulos ad pun- 
ftum A. femireftos, habent quoque, & re- 
liquos ad punfta E. B. femireftos; fed ba- 
fes A E, A B. adjacentes cequalibus angulis 
funt per conftru<5tianem a:quales . ergo , ( Per 
26. Ubi 1.) tota triangula cequantur, & per 
confequens etiam portiones A L E. A H B. 
funt inter fe sequales; fed portio AI C. o- 
ftenfa* eft dupla portionis AHB. . [Exaxi- 
om. 6, ) erit igitur etiam dupla portionis 
ALE. 

Antequam demonftretur Circuli Quadra- 
tura , prsmittendum eft diverfo modo capi 
altitudines pro triangulis re<ftilineis,ac mix- 
tilineisrNam altitudines pro mixtilineis non 
capiuntur a perpendiculari dufta a verti- 
ce ipforum ad bafim , ut fit in retftilineis , 
fed a perpendiculari dufta ab extremo ba- 
fis ad latus faciens angulum cum di<5t&_> 
bafi , ut ex fequentibus demonftrationibus 
perfpicuum crit . Di x 
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Dico igitur, quod duo triangula mixti- 
linea A I G B. A L E M. funt inter fe , ut 
funt quadrata bafis AB. , & perpendicula- 
ris BD. ad quadrata bafis AM. , & per- 
pendicularis MO. ( utraque perpendicula- 
ris BD. MO. dufta eft ab extremo bafis ad 
latus faciens angulum cum ipfa,[ut de fe 
patet ) ; & quoniam quadratum bafis A B. 
duplum eft quadrati bafis AM. , & pari- 
ter quadratum perpendicularis BD. duplum 
quadrati perpendicularis MO. , etiam tri- 
angulum mixtilineum AICB., duplum eft 
trianguli mixtilinei ALEM,, quod ita de- 
monftro . 

Quia re&a M E. dufta eft paralella B C. 
duo triangula ABC. AME. fiint fimilia_> 5 
ideoque erit [ Ex pr. 4. /. 6. ) , ut A B. ad 
BC, ita AM. ad ME. , & permutando, 
ut AB. ad A M. , ita BC. ad ME. In tri- 
angulo AM E. (Perpr.47. 1. 1. ) quadratum 
bafis AE. duplum eft quadrati lateris AM. , 
fed duse AE. AB. funt per conftr. sequa- 
les 5 ergo ( Per ax. 6.) & quadratum bafis 
AB. duplum eft quadrati AM.,& percon- 
fequens etiam quadratum BC. duplum eft 
quadrati ME., & totum triangulum ABC. 
duplum trianguli AME. Portio AIC. often- 
fa eft dupla portionis A L E. Si igitur k 

N 3 ma- 
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majore triangulo A B C. ayferatur portio . 
A I C. 9 & a minore triangulo AME* au- 
feratur portio ALE., quia ablatum A I C. 
eft ad ablatum ALE., ut totum triangu- 
lum redtilineum ABC. ad totum reflili- 
neum triangulum AME. , ( Ex ax. 20., 
& per 19. lib. 5.] erit reliquum triangu- 
lum mixtilineum AICB. ad reliquum mi- 
xtilineum triangulum A L E M. , ut totuni 
reftilineum A B C. ad totum reftilineum 
AME., fed reftilincuin AB C. duplum eft 
reflilinei trianguli A M E. . ergo triangu- 
lum mixtilineum A I C B. duplum eft tri- 
anguli mixtilinei ALEM., quod volui— 
mus. 

Eodem modo demonftrantur duo trian- 
gula mixtilinea A I C K. A L E B. e(Te in- 
ter fe, ut funt quadrata bafis AK. , &per- 
pendicularis KE. ad quadrata bafis AB.,8c 
perpendicularis BD., nam refta E K. cum 
fit per conftr. paralella DB., duo triangu- 
la ADB. AEK. funt fimilia , & triangulum 
AEK. eft Ifofceles , ut eft triangulum ADB., 
fed AB. AE. funtetiam ex conftr. sequalia . 
Duo igitur triangula Ifofcelia AEK. ABC. , 
quia habent latera inter fe ^qualia, & an- 
gulos a diflis lateribus contentos sequales, 
ideft reflos , (Ex fr. 4./. 1.) habent quoque 

&ba- 
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& bafes A K. A C. arquales , & tota trian- 
gula sequantur . Sed quadratum bafis A C. 
( Perty.l* u) duplum eft quadrati lateris 
A B. , ergo ( Ex axi. fi. ) , & quadratum 
A K. duplum quoque ipfius erit , In trian- 
gulis igitur ABE. AKC, quoniam AB. 
AE. funt ex conftr. aequalia, & pariter 
oftenfa xqualia A K. AC. ( Per 28. U 1.) 
erunt du# reftar B E. K C. inter fe para- 
lellac , ideoque erit [ Ex 4. /. 6. ■> ut A K. ad 
KC. , ita AB. ad B£. , &alternando, ut AK. 
ad AB.,ita KC.ad BE.: quadratum bafis AK. 
duplum eil quadrati bafis AB. > ergo quadra- 
tum KC. duplum eft quadrati BE. , & per 
confequens totum triangulum AKC. duplum 
efttrianguli A B E. , auferatur nunc a majo- 
re A K C. portio AIC.;Sca minore A B E. 
portio A LE. , quoniam ablatum ad ablatum» 
eft, ut totum ad totum,eritex eadem pro- 
pofitione 19. lib. 5« * & (Ex ax.20.) reliquum 
mixtilineum AICK.ad reliquum mixtilineum 
ALEB., ut totum ad totum. Reftilineum 
AKC. duplum eft re&ilinei ABE. , ergo 
Mixtilineum AICK. duplum quoque eft mi- 
xtilinei ALEB. Conftat igitur ; quod in 
dato (chemate triangula mixtilinea funt in- 
ter fe, ut funt quadrata bafis , & perpen- 
dicularis dudte ab extremo unrus, ad qua- 

N 4 dra- 
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drata bafis , & perpendicularis du&x ab 
extremo alterius ad latus faciens angulum 
cum didta bafi, quod eft propofitum. 




Nunc ulterius addo , quod pro triangu- 
lis mixtilineis r.on poteft capi altitudo , ut 
in triangulis reftilineis a perpendiculari du- 
<5ta a vertice ad bafim , quoniam propor- 
tio reftilineorum eft diverfa a proportione 
jnixtilineorum , ut infra oftendam , cum 
egero de di<5to Archimedis, quod circulus 
fit ad fuum quadratum circumfcriptum , fi- 
cuti undecim ad quatuordecim ; ibi videbi- 

mus , 
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mus, quod duo triangula reftilinea, qu# 
funt inter fe in proportione fuperbipartien- 
te quintas , & proportione fubfuperbipar- 
tiente quintas, fi a majore reftilineo au- 
feratur duplum, & X minore fubduplum, 
ficuti fadium eft in pr^fenti demonftratio- 
ne; mixtilinea, quse remanent ( licet fub 
ejfdem bafibus ; & altitudine ) funt inter 



eft a difta proportione reftilineorum j ideo- 
que non poteft fumi altitudo pro mixtili- 
neis a perpendiculari du<5ta k vertice ad 
bafim , ut fit in re&ilineis . 

Dum igitur dcmonftratum eft in noftro 
fchemate , quod triangula mixtilinea funt 
inter fe, ut funt quadrata bafis, & per- 
pendicularis unius , ad quadrata bafis, & per- 
pendicularis altcrius, qux perpendiculares 
dutix fint ab extremo bafis , ad latus fa- 
ciens angulum cum difta bafi , (equitur , 
quod in mixtilineis ALEB. ALEM. ( Ver 
pr. 47. quia quadratum txifis A B. 

oftenfum eft duplum quadrati bafis A M., 
& quadratum perpendicularis BD. , eft pa- 
riter duplum quadrati perpendicularis MO.; 
nam , ut eft A B. ad B D. , ita eft A M. ad 
MO.j & alternando, ut AB. ad AM.; ita 
BD. ad M0. 5 ctiam triangulum mixtili- 

nenm 
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neum A L E B. (it duplum trianguli mixti- 
linei ALEM. 5 fed triangulum mixtilineum 
A I C B. oftenfum eft quoque duplum di<fli 
trianguli niixtilinei ALEM., ergo ( Per 
<aw.6.]duo triangula mixtilinea AICB.ALEB. 
funt inter fe arqualia j qu£ duo mixtilinea^ 
etiam probantur arqualiaex eo 9 quod quadra- 
ta bafis, & altitudinis unius fintsequalia qua- 
dratis bafis, & altitudinis alterius, Cum utra- 
que habeant eamdem bafim AB. , & eamdem 
altitudinem BD. 

A* dicftis mixtilineis inter fe sequalibus 
AICB. A L E B. auferatur commune AFB. 
[ Per axiom. g.],quae remanent AFEL. 
BFC. funt inter fe arqualia ,quibus adda- 
tur commune FCE. , [ Ex ax. 2. ] erunt to- 
ta quantitas AFCEL., & trilineum BEC. 
inter fe £ qualia . Portio A I C. oftenfa eft 
dupla portionis ALE. , ideoque difla quan- 
titas, & portio ALE. (Per axiom. 7.) funt 
inter fe arquales, & per confequens [ Ex 
axiom. 1. ] etiam portio ALE. , & trian- 
gulum rettilineum BE C. funt inter fe aequa- 
lia. Portio ALE. eft «qualis cuilibet por- 
tioni dati circuli 5 ideoque, & trilineum BEC. 
cuilibet earum erit£quaIe,quoddemonftran- 
dum erat , ut propofitum theorema verifica- 
retur. Si igitur capiatur quadratum, quod 
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fit, quadruplum didti trilinei BEC., & fi- 
mul cum quadrato infcripto A C. redigatur 
per 14. 1. 2. adunum quadratum* Erit tale 
quadratum dato circulo ABCP. <equale , 
quod faciendum 3 ac demonftrandum erat . 

Ex iis 5 qu£ hucufque probavimus dedu- 
cuntur non injucundse demonftrationes. & pri- 
mum, quod reftilineum triangulum BDE. 
squale fit mixtilineo ALEBI. 

Quia portio AIC dividitur bifariam a_> 
diametro BP.,( Ex corolL 2. pr. 10. /. 13. ) 
tdm portio A L E. quam femiportio A I D. 
funt inter fe aequales , utraque enim fubdu 
pla eft totius portionis AIC. Si ab ipfis aufe- 
ratur commune AQD. 5 qux remanent AQL 
QDE. funt arqualla; addatur ipiis commune 
BQE. yVerax*2. ] erunt re&ilineum trian- 
gulum BDE. , & mixtilineum ALEBL inter 
fesqualia, quod voluimus. 

Ex hoc infertur quod ficuti habetur qua- 
dratum dato circulo A B C P. sequale 5 fi ad 
ejus quadratum infcriptum A C. addatur 
quantitas,ut di&um eft 3 quse fit quadrupla 
trianguli reftilinei BEC. 5 ita quoque quadra- 
tur idem circulus ABCP. , fi a quadrato cir- 
cumfcripto eidem circulo^auferaturquanti- 
tas^qux fit quadrupla trianguli re<flilinei BDE., 
quod ita demonftro . 

Quo- 
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Quoniam duo triangula ADB. AME* 
ftint sequiangula , & sequalia, habent enini 
angulos ad punfta D. M. reftos , angulum 
D. per conftr.; & angulum M.; [Ter2%. 1. 1] 
ut externum , &. aequalem angulo B. refto 
interno, & oppofito ; habent angulum A. 
communem 5 ergo ( Ex pro.pl. i . ) & reliquos 
aequales, fed habent etiam bafes AB. AE. 
ex conftr. a?quales 5 & adjacentes cequali- 
bus angulis ergo (Per pr.26.L1.) tota trian- 
gula sequantur . Si ab ipfis auferantur arqua- 
lia , hoc eft a triangulo A D B. 5 femiportio 

AID., 
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A ID. 9 & a triangulo AME. portio ALE. , 
quae remanent A I B. ALEM. funt ztqua- 
lia . Triangulum mixtilineum ALEB. often- 
fum eft duplum mixtilinei A L EM. Si igi- 
tur a duplo auferatur AIB. #quale ALEM. 
(Exax.7.) reliquum ALEBI. erit ^quale 
eidem ALEM., fed ALEBI., & refti- 
lineum BDE. demonftrata funt sequalia, 
ergo BDE.j & ALEM. funt etiam sequa- 
lia inter fe. 

Ducatur nunc BX. paralella DA. , & 
X \X. paralella DB. 5 quia quadrantes NALE. 
D A H B. oftenfi funt a:quales , funt etiam 
acqualia inter fe quadrata A E. AB. , & per 
confequens mixtilinea ALEM. AHBX. 
funt etiam arqualia inter fe . Mixtilineo 
ALEM. oftenfum eft «quale triangulum 
BDE.; eritigitur idem triangulum B D E. 
etiam sequale mixtilineo AHBX. 5 fed AHBX. 
eft triangulum 5 per quod quadratum A B. 
excedit quodrantem DAHB., ergo eft 
linum ex quatuor triangulis 5 per qu£ qua- 
dratum circumfcriptum excedit circulum. Si 
igitur d dicflo quadrato circumfcripto aufe- 
rantur difta quatuor triangula, hoc eft quan- 
titas qux quadrupla fit reftilinei trianguli 
BDE. oftenfi sequalis mixtilineo AHBX. 5 & 
quantitas 5 quar remanet redigatur ad unum 

qua- 
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quadratum, illud quadratum erit sequale da- 
to circulo ABCP. 5 quod erat propofitum . 

Eodem tempore quadratur etiam circu- 
lus AIC. dati circuli ABCP. duplus . Quia 
cum duo mixtilinea ALEB. AICB. oftenfa 
fint xqualia^&mixtilineum AICK. probatum 
fit duplum mixtilinci ALEB, ; [ Per ax.6.) 
erit etiam duplum mixtilinei AICB. 5 & per 
confequens reftilineum B C K. » & mixtili- 
neum A I C B. funt inter fe a:qualia 5 fed mix- 
tilineum AICB. eft unumex quatuor trili- 
neis,quibus quadratum circumfcriptum cir- 
culo AICB. excedit eumdem circulum ; er- 
go fi a difto quadrato circumfcripto auferatur 
quantitas, <\ux fit quadrupla trianguli reftili- 
nei BCK. 5 & quantitas 5 qux remanet , redi- 
gatur ad quadratum 5 erit illud quadratum 
rcquale circulo AIC. , ut patet. Idem circu- 
lus AIC non folum quadratur fubtrahendo i 
fuo quadrato circumfcripto , ut di&um eft* 
(ed etiam addendo ad ejus quadratum infcri- 
ptum , Nam cum triangulum Ifofceles ACT. 
dividatur bifariam a perpendiculari CB. 9 di- 
viditur in duo triangula CBA. CBT. in- 
ter fe sequalia 3 a quibus fi auferantur sequa- 
lia, AICB. BCK. 3.) qux re- 

manent portio AIC 5 & triangulum CKT. 
funt inter le squaliaj Ergo fi capiatur quan- 
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titas, qu£ quadrupla fit trianguli CKT., 
& addatur quadrato in difto circulo infcri- 
pto,ita,ut reducantur ambo ad unumqua- 
dratum ; dittum quadratum erit a^quale cir- 
culo AIC, quod volebamus . 

Secundo deducitur, quod portio ALE. 
major fit triangulo mixtilineo A L E M. Pro- 
trahatur NE. ufque ad BC. , ut ad pun- 
<5lum S. . Quoniam N E. du<5ta eft paralel- 
la P C. lateri quadrati AC. [P^r^r.go./.i.] 
erit etiam paralella oppofito lateri AB. ; 
Similiter duac BC. ME. funt per conftr. 
paralellse , & quia angulus ABC. eft re- 
&us, paralellogrammum BE. eft reftangu- 
lum(£xg4. /. i.)divifum bifariamd diago- 
nali B E. , & confequenter duo triangula 
BES. BEM, funt inter squalia . Often- 
fum eft etiamduo triangula AME. ADB. 
efle sequalia , a quibus ablato communi 
AMID. , qux remanent triangula IMB. 
I D E. funt squalia , quibus addito commu- 
ni BI E. , erunt trian^ula B M E. B D E. 
inter fe sequalia , & idcirco BDE. erit 
etiam squale BSE. ; Triangulum BEC. 
majus eft triangulo BES-v toto trilineo ESC, 
ergo eodeni trilineo majus eft etiam trian- 
gulo BDE. . Mixtilineum ALEM. ,&tri- 
angulum BDE. demonftrata funt sequalia • 

Tri- 
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Triangulum BEC oftenfum eft majus tri- 
angulo B D E. toto trilineo E S C. 5 ergo 
eodem trilineo eft quoque majus mixtilineo 
A L E M. 3 Ted Triangulum B E C. , & portio 
ALE. oftenfa funt inter fe a:qualia; fi igi- 
tur Triangulum BEC. majus eft mixtilineo 
ALEM. toto 'trilineo ESC 5 etiam por- 
tio A L E. eodem trilineo major eft , quod 
voluimus . 

Tertio infertur 9 portion^m I C F. effe 
squaletn triangulo E S C. , quod ita often- 
ditur, Quoniam triangulum IDE. habet an- 
gulum D. ex conftr. reftum, angulum E. 
probatum femiredlum [ Ex^i.l. I. ) , erit 
reliquus ad pundtum I. etiam femiredus, 
ideoque eft triangulum Ifofceles habens la- 
tera DE. DI. aequalia > fed sequalia funt 
quoque latera BD. CD. (Exdef. 15. ]funt 
enim femidiametri ejufdem circuli • Duo 
igitur triangula BDE. CDI. , quia habent 
latera B D. D E. C D. D I. inter fe squa- 
lia, Sccontinent eumdem angulum D. (Perq. 
/.i.)habent etiam bafes BE. C I. aequales, 
& tota triangula a?quantur. Diameter BP. 5 
quia dividit diaitietrum AC fubtendentem 
arcum AIC. ad angulos re&os, (Ex$.l. 3. 
&pr. io./- 13.) dividit bifariam tam AC, 
quam arcum AIC. 3 & propterea dividit 

to- 
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totam portionem AIC. in duas partes DIA. 
DIC. inter fe squales; eft igitur totapor- 
tio AIC. dupla femiportionis DIC, fed 
etiam oftenfa eft dupla portionis ALE. ,er- 
go ALE. DIC. (unt inter fe ^qualia . Tri- 
angulum BEC. oftehfum eft sequale portio- 
ni ALE. 9 Ideoque eft etiam sequale femi- 
portioni D I C. Si igitur triangulum B E C. 
cxcedit triangulum B D E. toto triangulo 
CS E. , & femiportio DIC. excedit reftili- 
neum C I D. , oftenfum squale BDE., to- 
ta portione I C F. , erit dicfla portio trian- 
guio CSE. sequalis, quod erat propofitum. 

Agamus nunc de lunula Hyppocratis 
Chij 9 qu£ ex noftro fchemate , in quo du- 
Aa funt latera A B. B C. trianguli ABC, 
aperte videtur, illam e(Te tantum verfionem 
interioris portionis AIC. extra latera AB. 
B C. trianguli ABC; Ideoque (blummodo 
concludit modo fophiftico, quod portio AIC. 
eft sequalis duobus portionibus A H B. BGC. 
fimul fumptis , quibus fi addatur commu- 
ne triangulum mixtilineum ABCI.; totum 
triangulum reftilineum A B C. , & curvili- 
neum, ideft lunulam AICGBH. funt in- 
ter fe sequalia, licet Autor ad tegendam 
(bphifticam probationem oftenderit quadran- 
tem AICP.J & femicirculum AHBGC 

O eflfe 
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e(fe inter fe arqualps 5 aquibus demptocom- 
muni AIC 5 qux remanent triangulum APC. 
& dirtam Iunulam AICGBH.funt inter fe 
aequalia 3 & per confequens dari quantitates 
curvilineam, & rertilineam inter fe sequa- 
les : Et quamvis hoc verum fit ; nihilomi- 
nus ex ejus demonftratione nihil proficuum 
eruitur . 

Nos autem demonftravimus quantitatem 
AEBH> & rertilineum triangulum ABC. 
eQe inter fea?qualia,a quibus demptocom- 
muni rertilineo ABE, 5 qux remanent por- 
tio AH B. , & rertilineum triangulum B E C. 
funt squalia, ideoque junrta quadrato in- 
fcripto quantitate 5 quae fit quadrupla trian- 
guli BEC. conftituitur quadratum dato cir- 
culo ABCP. sequale . 

En quanta facilitate quadratur circu- 
lus , & tam pure 3 tam fimpliciter , ut durtu 
unius rerta; linea: ab angulo verticali ad ba- 
fis fertionem in triangulo rertangulo Ifbfce- 
le (prout demonftratum eft) habeatur, Sc 
rertilineum triangulum BEC #quale por- 
tioni circuli AHB. , & triangulum BDE. 5 vel 
EBM. «rquale mixtilineo triangulo ALEM. 
Et hoc dixilTe fit fatis 5 dum Magiftris Ma- 
thefum (quas Ego aliis diftenfus curis 9 vix 
primoribus labris attingo)> & perfpicacio- 

ribus 
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ribus ingeniisrelinquo,elegantes aliasinve- 
nire, ac novas demonftrationes eorum fa- 
pientia dignas . 

Si autem vis in promptu habere quadra- 
tum sequale cuicumque circulo dato . Fac 
circulum, & defcribe in eo quadratum ; de- 
inde cape redlam lineam, qux major fit 
uno latere difti quadrati quarta parte>ideft 
qus fit fexquiquarta ejufdem lateris, & il- 
la dabit tibi latus quadrati dato circulo 
xqualis . 




a 
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DEMOKSTT^AT A. 
PR06A.RI ETIAM POTEST 
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ARCHIMEDIS. - 
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Flat quadratum AC. * jungaturque AC, 
& protrahantur duo latera indefinite 

BC. 
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BC. DC.,& divilb bifariam latere BC. 
ad pun&um X. , intervallo B X. a vel C X. 
abfcindaturarqualis CQ^j deinde divifa bi- 
fariam BQ^ad puntfum a., intcrvallo aB., 
vel aQ^ducatur arcus BPQ^, & capto in- 
tervallo CP. abfcindatur «qualis BG. , & 
ducatur GL. paralella AC, & ducatur 
Ctiam B R. perpendicujaris ad A C. Deni- 
que capiatur intervallum AB.,&aMcin- 
datur aequalis AE., & ducatur E N. para- 
lella DCj jungaturque BE. , & captoin- 
tervallo DA., vel DC. centro D. , duca- 
tur arcus AMC , & fimiliter intervallo NA., 
vel NE. ,centro N.ducatur arcus AOE. 

Quia redla CP. (Per 13. 1.6.) eft me- 
dia proportioAalis interreftas BC. CQ.; 
habet B O ad C Q^ ( Ex Letnm. /. 6T) 
duplicatam proportionem illius > quam habet 
BC. ed CP. 5 fed quadratum BC. ad qua- 
dratum C P. ( Per 20 l. 6. ) habet eamdem 
duplicatam proportionem, quam habet la- 
tus omologum BC. ad latus omologum CP., 
habebit (Per ii.//£.5)quadratum redte CB. 
ad quadratum re&x CP. eamdem propor- 
tionem,quam habet BC. ad CQJPercon- 
ftruftionem BC. dupla eft CQ^ erit igi- 
tur quadratum lateris B C. duplum quadra- 
ti Iateris C P. * ideft duphrni quadrati late- 
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ris BG. ipfi CP. ajqualis 9 fed quadratum 
lateris BC. ad quadratum lateris BG. (Per 
22.llb.6.) eft ut triangulum BCA. ad fi- 
mile triangulum B G L., dum igitur quadra- 
tum lateris BC. duplum eft quadrati late- 
ris B G. , erit etiam triangulum B C A. du* 
plum trianguli BGLj ideoque refta G L. 
dividit triangulum BCA. induas arquales par- 
tes, & triangulum BGL. squale eft qua« 
drilineo A L G C. 

Ducatur nunc a pundlo C. per punflum 
H. interfecationis redla CH. indefinite, & 
capto intervallo HF. abfcindatur arquaiis 

CH, 
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CH., & a punfto H. excitetur perpendi- 
cularis HK.,& capto inten r allo FM. ab- 
fcindatur sequalis HK, , jungaturque KC. 

Quoniam duo triangula HFM. CHK. 
habent latera H F. C H. ex conftr. sequa- 
lia , pariterque sequalia latera FM. HK., 
& angulos a diftis lateribus contentos arqua- 
les , ideft re&os per conftr. , habent quo- 
que (£x4.//^. 1.) & bafes HM[. CK. sequa- 
les, & ( Per S.lik 1. ) tota triangula arquan- 
tur; Sed tmngulum CHG M ut pars tri- 
anguli CHK. minor eft ipfo , ideoque etiam 
minor triangulo HFM.,& per confeqiiens 
femiportio HFM., qux major eft trilineo 
reftilineo HFM. ; eft multo major trian- 
gulo mixtilineo C H G. Idem eft de femir 
portione VMF., & triangulo A V L. . Si 
igitur ab arqualibus BGL. A LGC. aufe- 
rantur insequalia; hoc eft l triangulo BGL. 
majus VMH., & i quadrilineo A L G C. 
auferatur minus, ideft duo triangula CHG. 
AVL, erit reliquum C H V A. majus rc- 
liquo LVMHGB», & fi majori CHVA. 
addatur majus HMV. 5 & minori LVMHGB. 
addatur miniis , hoc eft duo triangula CHG. 
A VL, erit tota portio AMC mult6ma- 
jor triangulo mixtilineo AMCB., & con- 
fequenter difta portio major eft piedietatc 
trianguli ABC. Q 4 * In * 
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Infuper quoniam refta NE. facfta eft pa- 
ralella DC. 5 erit angulus ENA. externus 
( Pcr 28. /. u ) reftus , quia interno , & op- 
pofito refto D. «qualis; Angulus A. qua- 
drati ( Ex coroll.p. 4. lib. 2. ) dividitur bi- 
foriam a diametro AC. 3 ergo in triangulis 
ANE. ARB., quia duo anguli N. R. funt 
re<fti,duo NAE. BAR. femirefti, (P*rg2. 
/. 1.) erunt & reliqui A E N. ABR. etiaifi 
femirefti} Ide6que di&a duo triangula funt 
Ifofcelia, & squiangula; fed bafes A E. 
A B. sunt ex conftr. aequales , & adjacent 
a^qualibus angulis , ergo ( Pcr 26. /. 1. ) tota 
triangula sequantur, & idcirco quadrantes 
NAOE. RATB. [ Exfr. 28. /. 3. ] funt 
inter fe arquales , & per confequens sequa- 
les etiam funt inter fe portiones AOE. 
A.TB. Quadratum diametri AC. (Expr. 47. 
/.i.)sequale eft quadratis laterum AB. BC., 
& duplum quadrati AB. , ideoque etiam 
duplum quadrati A E. , fed circuli funt in- 
ter fe, \Pcr2.lib. 12.] ut funt eoruni qua- 
drata , ergo circulus A M C. duplus eft cir- 
culi AOE., vel ATB., & propterea etiam 
portio AMC. dupla efl: portionis AOE,, 
velATB. 

Confiderentur nunc duo triangula re- 
(flilinea ABC. ABE. , qu« cum habeant 

eam- 
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camdem altitudinem BR. [Ex i •//£.&) (iint 
Inter fc, ut bafes AC. AE., & quoniam 
oftenfum eft quadratum. bafis AC. duplum 
cflfe quadrati bafis AE., diete bafes funt 
potentia commerffurabiles , 8c earum qua- 
drata funt ut numerus ad numerum, fcilicet, 
ut feptem ad quinque , Ide6que triangulum 
ABC M eft fuperbipartiens quintas trian- 
guli ABE. Si igitur ex feptem , hoc eft 
ex triangulo ABC auferatur numerus me- 
dietate major, qui continet quatuor nume- 
ros , hoc eft fi auferatur portio A M C * 
qux oftenfa eft major medietate trianguli 
ABC ; «umeri , qui remanent erunt tres ; 
& fi a quinque numeris , hoc eft d minore 
triangulo ABE. auferantur duo numeri, 
qui funt dimidium quatuor numerorum 3 hoc 
eft auferatur portio AOE. , qux dimidia_» 
eft portionis AMC, erunt pariter nume- 
ri , qui remanent tres; ideoque ablatis ddi- 
<ftis triangiilis reftilineis ABC. ABE.dua- 
bus portionibus AMC. AOE. , quje rema- 
ffent mixtilinea triangula AMC B. AOEB. 
funt ifiter fe sequalia . A' diftis mixtilineis 
deme commune AzB. ( Exax* 3. ), quse 
rcmanent A O E z. B z C. funt arqualia, qui- 
bus addatur commune EzC, tota quanti- 
uls a6ECz., & triangulum BEC. erunt 

sequa- 
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sequalia. Portio A0E o quia oftenfa eft dimi- 
dium portionis AMC.,erit squalis reliquse 
quantitati AOECz. 5 & idcirco etiam arqua^ 
lis triangulo BEC. Si igitur capiatur quan- 
titas, qu£E quadrupla fit trianguli BEC. 9 & 
fimul cum quadrato infcripto circulo AOE.> 
vel A T B. redigatur ad unum quadratum , 
Erit tale quadratum arquale difto circulo 
A O E. y vel A T B. , quod volebamus . 

Ex diftis oftenditur vcram effe aflertio- 
nem Archimedis ; videlicet , quod circu- 
lus fe habeat ad fiium quadratum circumfcri- 
ptum, ut undecim ad quatuordecim , nam 
fi fupra quadrantem R A T B. ducantur AS. 
BS. paralells duobus lateribus R A.R B., 
quia in quadrato RS. > dimidium ejus BSA., 
conftat , ut oftendimus ex feptem numeris , 
quorum tres continet triangulum mixtili- 
neum A T B S. , & quatuor, portio A T B. 
Septem quoque numeros continebit alterum 
dimidium A R B. , cui fi addantur quatuor 
numeri , hoc eft portio ATB., erit totus 
quadrans RATB, numerorum undecim/cui 
fi addatur triangulum mixtilineum A T B S. 
numerorum trium 5 erit totum quadratum 
R S. numerorum quatuordecim : Sed ficut 
fe habet quadrans RATB. ad quadratum 
R5. 3 ita fe habet tdius circulu* ATB. ad 

fuum 
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fuum quadratum circumfcriptum j nam fi 
utraque quater multiplicentur 5 erit totus 
circulus ad fuum quadratum circumfcriptum, 
ut 44. ad 56. Et rurfus fi difti numerire- 
digantur ad minimos numeros , erunt pari- 
ter ut 11. ad 14. Eft igitur Circulus ad 
fuum quadratum circumfcriptum 5 ut dixit 
Archimedes 5 ut undecim ad quatuordecim, 
quod erat propofitum . 

Etec demonftratio non eft omnino cer- 
ta, namlicet fit verum, quod portio AMC. 
major fit triangulo mixtilineo AMCB., & 
major quoque dimidio trianguli ABC. , ni- 
hilominus 5 quantus fit ejus exceflus igno- 
ratur, nec demonftrari poteft : quacincerti- 
tudo oritur ab altitudine Trilineorum capta 
ex perpendiculari , cadente ab eorum vertice 
ad bafim 9 ut fit in triangulis reftilineis 3 nam 
talis regula non poteft defervire pro triangu- 
lis mixtilineis , quia in altitudine fic accepta , 
triangula re<5tilinea,& mixtilinea mutant pro- 
portionem^ ut apparet ex pnrfenti demonftra- 
tione, in qua pro reflilineis triangulis eftpro- 
p&rtio fuperbipartiens ,& fubfuperbipartiens 
quintas ,&pro triangulis mixtilineis eft pro- 
portio sequalitatis ; quod non evenit in no- 
ftra regula fupra data* inqua retinetur eadem 
proportio proutrifqu^ trilineis, ideoque geo- 

nie- 
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metrice dcmonftratur afTumptum; fed capien- 
do altitudinem proutrifque trilineis, utdo- 
cuit pro folis reflilineis Euclides ; nihil cer- 
tiftatui poteft » & propterea dixit Archime- 
des , quod ejus aflertio non erat certa , fed 
valde veritati propinqua . 
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DE PR,ESTANTISSIMA 

R E G U L A, 

AC METHODO 

ADINVENIENDI GEOMETRICP 
DUAS MEDIAS PROPORTIONALES 
Infra quafcunique duas datas reftas Lineas . 




QUI FACIT VERITATEM 

VENIT AD LUCEM, 
Ut manifeftentur Opera Ejus; 
QUIA IN DEO SUNT FACTA. 

foamcap. 3.2J. 
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Ultimo loco agendum efl de via , ac metbodo 
inveniendi infra duas datas lineas , duas 
rnedias proportionales^ quibus perficitur Proble- ' 
ma Deliacum , hocejl duplicatjo cubi , & quce- 
cumque corpora in data proportione augentur , 
vel minuuntur ; quemadmodum idipfuminfi- 
guris planis efficitur per unam mediam . Hanc 
viam primus aperuit Hyppocrates , quam , ut 
Jingularem 5 & unicam omnis Geometrarum-J 
pojleritas amplexa efl^ & cui Platonis hortatu 
omnes Greci* Geometr* fummofludio incubue- 
runt . Ab Eutocio in comm. in Archim. varij 
recenfentur fubtilifjimi modi^ Platonh^Archit* 
Tarentini , Mencchmi , Erathoflenis > Philonis 
Bizzantii , Heronls^ Apollonei Pergei^ Nicome- 
dis , Dioclis , Spori 9 Pappi , quibus alios dein- 
di addiderunt Vernerus , P. Gregorius d S. Vin- 
centio , nec non ( ut de *Joanne Moltero Hajfo 
taceam ) Crijlophorus Gruembergius , Rcna- 
tus Cartejius , aliique ^Jed nec ab antiquis 5 nec 
ab ullo alio ufque ad pr<efens tempus Problema 
hoc celeberrimum geometrici folutum efl . Peri- 
culum ejufdcmrei fccit etiam Pater Clavius S* 
J. in fine propojitionis undecimt lib. 6. elcmen- 
torum Euclidis , fcd gcometricam mcthoduin^ 
adinvenicndi duas di&as mcdiasproportionalcs , 
rcpcrire non potuit , ttt apparet cx fequentibus 
ejusverbis.Sine magnolabore interduas reftas 
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datas reperiemus duas mediasproportionales, 
non quidem geometrice 3 omnin6,fed quaii at- 
tentando,&praximiterum,atque iterum re- 
petendo , donec id , quod quserimus^afTequa- 
mur . Huc ufque Clavius . 

Figura Trigtfimafritna • 




Et quamvis Orontius Finceus fejaBet^quod 
repererit modum adinveniendi duas mediaspro- 
portionales , infra illas duas tantthn datas , 
quarum minor Jit aqualis dimidio majoris , vel 
illius mcdietatem excedat ; nihilominus ejus de- 
mcnjlratio nihil ccncludit^ cum Jit falfa^ ac fo- 
phijlka ^prout manifejlum fit ex ip/ius demon- 
flratione , quam hk appono , non per extenfum^ 

fed 
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fed ejus partem , qua credit probare intentum . 

In fubjedto fchemate funt per ipfum duarc-* 
&<c data AB. BE. Compofit* ad angulum re- 
Bum : deindc intervallo majoris AB. 9 centro B. 
ducit circulum ADCL> completq\diametros& 
divifa EF.fecundum extremam 9 & mediatn^ 
rationem ad punBum K.^d punBo C. perdi- 
Bum punBum K . ducit reBam CL.\ &jungit 
LA. Denique d punBo E. ducit MN. paralel- 
lam CL.)& Jlmiliter d punBo A.ducit AR. pa- 
ralellam MN.^ & jungit RN. RM. , atque ita 
efformat argumenta . 

Quoniam du* AR. MN. funt paralella ; 
anguli alterni ARM. RMN.funt inter fe aqua. 
les^ ex 29. /. primi^ & ob eamdem raftonem duo 
anguli alterni ANM.NAR.funt aquales : An~ 
guliprgterea circa 0. verticem fubAOR.MOlti. 
per 1 5. primi funt tquales. Equiangula funt 
itaque AOR.,& MO N. Triangula , & qua 
circum igitur aquales angulos funt latera , in- 
vicem proportionalia ( per 4. lib. 6 . ) Sicut 
igitur AO. adOR\ Sic NO. ad OM. ; Similis 
ergo rationisfunt AO. ad ON. , atque ipfa RO. 
ad OM. latcra . 

Prarterea cum fii 9 ut AO.adO R. ,fic NO. 
ad OM. ^&quifub AOM.NOR. continen- 
tur anguli funt per \5.Lprimi invicem arquales. 
Triangula igitur AOM.NOR. babent unim 

P an- 



Digitized by Google 

I 



184 P A R S III. 

angulum nni angulo <equalem 5 & qu<e circum 
<equales angnloslatera reciproci prcportionalia. 
JEquum ejl igitur triangulumAOM.ipfi trian- 
guloNOR.^per is*fixti^& quoniambafes 
JM.)& NR.in <equalibus trianguli <equale% 
fubtendunt angulos , fimilh igitur coguntur 
ejfe rationis. Atqui AO. 5 & OiV. 5 necnon RO.^ 
& OM.fimilis quoque funt rationis . Efienim , 
ut AO. , ad OR. , fic NO. ad OM. , proportio- 
nalia itaque funt eorumdem triangulormn-J 
AOM., S* NOR. latcra 3 proindi ipfa trian- 
gula funt invicem <equianguta , & aquales ba- 
bent angulosfub quibus ejufdem ratioms latcra 
fubtenduntur per S.fixti . Nam ficut in trian- 
gulis aquiangnlis Jimilis ratienis funt 5 qua 
aqualibus angulis latera fubtenduntur , per 4. 
fexti^fic in triangulis , quorum latera funt pro- 
portionalia^fimilis rationis latera <equales ver- 
fa vice fubtendunt angulos. Angulus itaque-J 
A MO. ipfi ORN. , atque reliquus MA 0. reli- 
quo ONR. ejl <equalis.ln reftis ergo lineis AM.<> 
& NR. rediar incidentes line<c AN.^& MR.> 
efficiunt alternos angulos invicem <equales \ pa- 
ralella eft igitur NR. ipfiAM. Varalellogram- 
mumefi itaqui ipfum AMNR. quadrilate- 
rum 5 reBangulum , quia cum duo anguli ad 
punBa A. M. fint reF/i , qui ex oppofito confii- 
tuunt angttli N. R.funt retti 5 per 3 4. primi . 

H<ec 
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Uac eji tota demonfiratio Orontii . 

Sed Ji vera ejjent 5 & non fophljlica ejus 
argumenta , du&is duabus reftis AG. RG.pn- 
baretur rationibus ab Orontio adduftis , etiam 
reBas AM.RG.eJfe inter fe paralcilas^ nam duo 
triangula AIR.GIM.funt ctiam <equiangufo—2i 
& qu<c ctrca aquales angulos funt latera in- 
vicem proportionalia^per 4, /. 6. ^Jicut igitur 
AI. ad IR. ^Jic GI. ad IM.Jimilis ergo ratio- 
nit funt AI. ad IG. ; atque ipfa RI. ad 1M. la- 
tera . Et ita profequendo fngults argumentis , 
quibus ufus eji Orontius , probatur , duas rc- * 
ftas A M. RG. ejfe etiam inter fe paralel- 
las \fedper Orontium eidem AM. paralclli^ 
cft re&a RN. 5 ergo per 30. Ai. \ etiam du£ re- 
&<c RN. RG. facicntes angulum GRN. funt 
inter fe paralelU \ quo nihil abfurdius conci- 
pi potcjl . Valfa ejl igitur ejus demonjlratio^ ac 
fophiftica funt omnia argumcnta ab Ipfo addu- 
Sia , & nifijallor , c)us tquivocatio Jita ejl in 
hoc , quod latera tantdm proportionalia fecit 
reciproca , ut expendenti accuratb patet . T)a- 
bimus ergo abfolutijpmam methodumpro inven- 
tione duarum mediarum proportionalium in- 
fra duas datas quafcumque reSias^ prout ex fe- 
quentibus problematibtts apparebit . 
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PROPBL. I. PROPOS. I 

DAtis duabus re&is lineis , 
quarum minor, fit vel 
aequalis dimidio majoris, vel il. 
lius mediecatem excedat; In ve-» 
nire duas medias mfra illas pro. 
portionales. 

Slnt dus dats re<5te linear A.B.,quarum mk 
nor B. excedat medietatem majoris A. 
vel xqualis fit dimidio ejufdem. Capiatur in-r 
tervallum majoris A.,& fafto ad Iibitum cen- 
tro ad aliquod punclum I. , ducatur circulus 
AMKZ. , & ducantur diametri AK. MZ. , 
qusfe interfecent ad angulos reftos . Poftea 
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captointervallo minoris B. abfcindatura?qua- 
lis IE. , & reliqua pars EZ. ( Expro. 11. 1. 2.) 
dividatur fecundum extremam,& mediam ra- 
tionem ad aliquod pundumX., ita utfit,ficuti 
ZE. ad EX. , ita EX. ad XZ. , atque a pun- 
<5to K. per punftum X. ducatur KL. ufque ad 
peripheriam circuli, & jungatur L A. , dein- 
de a punfto E. ducatur CG.paralella KL. , & 
divifa bifariam re&a CA. ad aliquod punftum 
O. , intervallo OA., vel OC. ducatur circulus 
ABCG.,& jungantur AB. BC. BG. 
• Quia angulus KLA. ( Bx pr.$ 1 ./.3 .) in fe- 
micirculo eit reftus , & C G. dufta eft para- 
lella KL. \?erpr.2%. l 1.) an^ulus CG A. , 
ut externus , & sequalis angulo interno, &op- 
pofito L., eft etiam reflus, ideoque in femicir- 
culo AGC. Angulus ABC. , eft etiam in fe- 
niicirculo ABC. ; & idcirco reflus, &quo- 
niam refta BG. tranfit per centrumO. , angu- 
li quoque BCG. B A G. in femicirculo funt 
re£H , & per confequens quadrilaterum AO 
eft paralellagrammum reftangulum . 

Si re<5la EC. non tranfit per centrum O. , 
erit centrum , vel a parte finiftra OA. , vel i 
dextera OC. } & primum . Sit centrum , fi eft 
pofTibile , a parte finiftra OA. , & tranfeat per 
diftum centrum refta GN.,a pundto G. duca- 
tur reftaad libitum , qux fccet circulumad 

P 3 ali- 
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Tigura Trig<fif>M>!ecund*> 




aliquod pun&um T. 5 & protrahatur indefini- 
te, ut linea refta GH. > deinde capto inter- 
vallo reftae NG. * centro N. fecetur GH. ad 
aliquod pundhim H. , &jungatur NH. 5 poftea 
intervallo ad libitum, fafto centro in punftis 
G.H.ducantur duoarcus fefe invicem interfe- 
cantes ad aliquod punftumD. 5 &jungantur 
DH. DG. ; Denique a punfto N. per punfhmi 
T. interfecationis ducatur NF. , & fimiliter a 
pundto B. per didhim punfhim T. ducatur DP.* 
&junganturDT. DN. 

Quoniam duotriangula NGD. NHD.ha- 
bent Jatera NG. NH. ex conftrutfione aqua- 

lia, 
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lia , & pariter aequalia latera DG. DH. (funt 
enim femidiametri arqualium circulorum, ) Sc 
latus DN. commune, arquantur interfe;& 
anguli ad punftum N. oppofiti apqualibus la- 
teribus ( Per pr.i.l.i.'] funt aequales. In trian- 
gulis igitur GNS. HNS. quia latera HN. GN. 
funt squalia , latus NS. commune , & anguli 
adictis Iateribus contenti sequales ( Ex pr. 4. 
/. 1. ) , erunt quoque , & bafes GS. SH. inter 
fe xquales, & quia bafisGH. eft divifa bifa- 
riam [Perpr. 3./. 3. ), eftetiamdivifaadan- 
gulos redlos; Sed angulus re&usGSN. , ut 
externus triangulo STN. (Expr. 32. l.iJ] eft 
sequalis duobus internis , & oppofitis S T N. 
TNS. , ergo angulus T. eft refto mi nor , ideft 
acutus , & per confequens ( Per pr. 3 1 . /. 3 . ) 
cumfit inmajore fegmento, bafisGN. trian- 
guli G T N. fubtendens diftum angulum T. 
non poteft tranlire per centrum, fed cadit CX- 
tra centrum . Non igitur centrum circuli eft 
in parte finiftra OA. 

Dico infuper, quod centrum O. nec minus 
poteft e(Te in dextera parte OC. , & quia tam 
conftruftio, quam demonftratio eft omnino 
eadem cum ea, quz nunc fa&a eft; non eft am- 
pliiis in hoc immorandum , dum unufquifque 
poteft & femetipfb id experiri . Dum igitur 
centrum non poteftefle neque a finiftra parte 

P 4 OA. 
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OA. , neque a dextera OC , erit necelfario in 
punftoO. , per quod tranfit rerta GB. 

Si quis animo contradicendi afferere vel- 
let , quod refta DN. tranfit per punftum T. , 
& per confequens , quod angulus GTN. fit in 
femicirculo, & reftus; & propterea refta GN. 
fubtendens diftum angulum tranfit per cen- 
trum. Hoc dici non poteft . Prim6 quia cum 
tres linex DT. PT* FT. fefe interfecent ad 
. punftum T. , fi refta DT.,qu£extremoD. ca- 
/ dit ad finiftram partem reftae PT. , cum qua_> 
facitangulum, protrahatur, cadere debet ex- 
tremo oppofito ad partem dexteram di<5te 
PT. ,& non ad finiftram ad pundhim N., ided- 
que DN. nonpoteft tranfire per punftum T. . 
Secundoloco , fi redta DN. tranfiret per pun- 
<flum T. , quia per dicflum pundtum tranfit 
etiam ex conftr. retfa NF.,du* re<fta DT.FT. 
haberent commune fegmentum TN. , quod 
eft abfurdum ( Per ax. io. ) . Non igitur E> N. 
tranfire poteft per punftum T. , & confequen- 
ter cum angulus ad diftum punlhim fi t acutus, 
quemadmodum eft jam demonftratum , refta 
GN. illum fubtendens non tranfit percen- 
trum , fedcadit extra illud , quod voluimus . 

Probato igitur , quod redla B G. tranfit 
per centrum O. , anguli B C G. B A G. [ Per 
pr. i i.l. 3. ) in femicirculo funt refti , & quia 
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etiam oftenfi funt refti anguli AGC ABC , 
quadrilineum AC eft paralellogrammum re- 
tfanguliim r ide6que eft , ( Pcr j>r. 4. /. 6. ) 
ut AI. ad IB. j ita IB. ad IG, & ut IB. ad IC, 
ita IC ad IE. 5 funt igitur quatuor re<fte AL 
IB. IC IE* corttinue proportionales , qua- 
rum d\xx AI. IE. funt iltedatae, ergo reliquse 
IB. IC. funt duse media* invents infra illas 
proportionales * Datis igitur &c.quod facien- 
dum erat . 




PCO- 
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PROBL. II. PROPOS.II. 

DAtis duabus rectis lineis » 
quarumrninor ficquarta 
pars majoris , vel major quarta 
parte, fed minordimidia ; repe- 
rire infra illas duas medias pro- 
portionales . 

T il" ra TrjgepmMKriia . 

« 

, F.xxxnr 




L . -l 



Slnt du# datae re&x A. B. , & minor B. fir 
quarta pars majoris > vel excedat quar- 

tam 
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tam partem , fed non pertingat ad dimidiam . 
Capiatur intervallum ma joris A., & facfto cen- 
tro ad aliquod punftum I. ducatur circulus 
AMKZ. , & tiant omnia , ut fadtum eft fupra ; 
fed divifa femidiametro IZ* in ofto partes 
SEquales 5 & abje&a una oftava parte 5 ut FZ. 
capiatur intervallum minoris B. , & abfciflfa^ 
scquali IE. 5 reliqua EF. dividatur fecundum 
extremam,& mediam rationem ad aliquod 
punftum X. : deinde fac omnia , ficuti faftum 
eft inconftruftione primi problematis , prout 
infpicitur in fubje&ofchemate . 

Demonftratio hujus problematis eftom- 
nino eadem, cumilla, quscjam faftacftin 
prima propo^itione 5 ideoque fupervacaneum 
eft illam repetere . Sicuti etiam fuperfluum 
effet demonftrare, rettam BG. tranfire per 
centrum O. minoris circuli; nam conftruftis 
triangulis GND. HND. , ut faftum eft in an- 
tecedenti figura , demonftraretur quoque , 
quod centrum O. non poteft efle , neque iru 
fmiftra parteOA. ,neque in dexteraOC. , fed 
neceflario eft in punfto O., perquod tranfit 
refta BG. . Repete argumepta fuperiiis fatf a , 
&habebis intentum. 



PRO- 
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PROBL. III. PROPOS. III. 

DAtis duabus redtis lineis , 
quarum minor fit odtava 
pars majoris , vel major o&ava 
parte , fed minor quarta parte 
illiusjreperireduas medias in- 
ter illasproportionales . 



rigMTi Xriitpma<i»aru . 




OMn ia facienda funt , ut faftum eft in an- 
tecedentibus conftruclionibus, excepto 
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foluni, quQd femidiameter IZ. dividenda eft 
in fexdecim partes a^quales 9 & tribus earum 
partibus abje&is , ut FZ. 9 capiatur interval- 
lum minoris B. , &abfci(Ta sequali IE, reliqua 
EF. dividatur fecundum extremam, & me- 
diam rationem ad aliquod punttum X., de- 
inde profequatur in omnibus 3 ut fupra fa- 
cfhimeft . 

Demonftratio eft eadem cum fuperiori- 
bus • 

PROBL. IV. PROPOS.IV. 

DAtis duabus redtis lineis , cjuarum minor 
fit decima fexta pars majoris , vel ma- 
jor decima fexta,minor vero odlava parte; In- 
venire inter illas duas medias prpportiona- 
les • 

In hae hypothefi fola differentia ftat in_> 
hoc,quod divifa diametro IZ. pariter in fexde- 
cim squales partes , abiciendx funt quinque 
earum. Reliqua facienda funt , ut in antece- 
dentibus facflum eft, quia tim conftrucftio, 
quam demonftratio eft eadem . 



PRO- 
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PROBL. V. PROPOS. V- 

HOc problema eft circa duas re<flas 5 qua- 
rum minor fit brevior decima fexta_> 
parte majoris , & in tali cafu , ut inter ipfas 
reperiantur dux medi^ proportionales 5 divi- 
denda eft femidiameter in fexdecim partes 
ffquales,& abjiciendse funt feptem earum • 
Conftruftio > & demonftratio eft eadem cum 
fuperioribus. 




ALIA 
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ALIA ELEGAN TIOR, 
A C FACILIOR 

R E G V L A 

INVENIENDI INFRA DUAS 
QUASCUMQJJE DATAS RECTAS LINEAS 
DUAS MEDIAS PROPORTIONALES. 

Slnt dua: refte linea? datae DC CB. inter 
quas inveniendse fint dux aliac re£tx li- 
neae proportionales . Componantur datx re- 
«fta , ad angulum re&urn, DCB. & perficiatur 
paralellbgrammum redtangulum BD. protra- 
hendo latera AB. AD. indefinite , & dutfis 
diametris AC. DB. centroE.,intervallo fe- 
midiametri ducatur circulus ABCD. 5 dein- 
de quia latus BC. eft minus dimidio lateris 

A B. 5 
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AB. , dividatur A B. in quatuor partes squa- 
les > & retenta una earum > ideft AN. 3 divi- 
datur etiam latus A D. in tres partes aequales 
per 10. 1. 6. , & abjefta una earum , ut DP. 3 a 
punfto P. per punftum N. ducatur P F. 9 & 
capto intervallo FB. 5 centroB. abfcindantur 
2equ3lis BG. a protrafto latere AB.,atque a 
punfto G. per pun<5lum C. anguli paralello- 
grammi, ducatur refta GM. . Poftea complea- 
tur paralellogrammum AS. y & ducatur dia- 
mcter AS. , quse protrahatur indefinite , at- 
que intervallo femidiametri EC. fa<5tocen- 
tro in punftis C. L. interfecstionum > quas 

facit 
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facit re<5ta G M. cum peripheria circuli , du- 
cantur duo arcus, qui fefe interfecent ad ali- 
quod pun<5tum O. , & jungantur C O. LO.. 
Denique ducatur re<5ta EO. 3 quam dico tran- 
fire per pun<5tum I. interfecationis, quam fa- 
ciunt du# diametri inter fe . 

Si redta EO. non tranfit per punJlum I., 
tranfibit per di<5tum punftum aliqua alia re- 
<5ta linea du<5ta a di<5to pun<5to E. prope re<5tam 
EO. , vel ab una 5 vel ab altera parte . Capia- 
tur igitur intervallum IE. ,&centro I. du- 
catur arcus ta. , & iterum capto intervallo 
femidiametri EC. , centro t. abfcindatur i 
produ<5ta diametro AS. arqualis t m. , & eo- 
dem retento intervallo , fa<5to centro in pun- 
ftis r. n. captis ad libitumprope pun<5tum S. , 
ducantur arcus , qui fecent arcum t a. , ad 
aliqua punfta a. c. , & jungantur r a. Sc. nc. 
E c. E a 9 fcd E a protrahatur ex utraque 
parte ufque ad aliqua pun<5ta u. x. laterum 
A C M S. 

Quia re<5ta I m. ex conftruftione xqualis 
eft duobtis lateribus IE. EA. trianguli IEA. 
& tam I n. quam re<5ta Ir. minor eft re<5ta Im.» 
fequitur qnod etiam In. Ir. minoresfint di- 
<5tis lateribus IE. EA., fed lateribus IE.EA. 
fa<5tx funt arquales tim I a. r a. , quam Ic. cn., 
ergoreftae Ir. In. funt etiam minores diftis 

rcc- 
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reftis I a. r a. , & I c. c n. , qux cum fint ma- 
ores ,ftdu<5be ab extremis minorum Ir. I n. 
" Pcr pr. 20. /. !•] 9 neceflario fecare fe de- 
Jent ad aliqua pundla a. c. , ut patet . Hoc po- 
fito. Si refta EO. non tranfit per pundum I., 
tranfeat primo loco per diftum pun<fhim,fi eft 
polfibile , recla Ea. dudta prope reftam E O. 

Quoniam duo triangula MAG. MSG. 
( Ex pr. 34. /. 1. ) funt acqualia ( funt enim di- 
midia ejufdem paralellogrammi), & recfta u x. 
tranfit ex hypothefi per pundum I. interfeca- 
tionis, quam faciunt diametri inter fe; Sequi- 
tur, quod ficuti diametri , quae tranfeunt per 
centrum paralellogrammi , illud bifariam di- 
vidunt , fic recfta u x. , quia & ipfa tranfit per 
di<ftumcentrum I. [Ex add. ad pr. 34./. 1.) 
dividiYqjioque bifariam totum paralellogram- 
mum in duo trapetia MxuA. GuxS. , & pro- 
pterea in quo punfto ares trianguli MAG. 
reperitur centrum E. , in eodem puntfto areae 
trianguli MSG. reperitur etiam pundtum a.; 
&confequenter per quod fpatium centrum E. 
diftat ab angulo A. , & alateribus , & bafi tri- 
anguli MAG., per idem fpatium diftat quoq; 
puncftum a. abangulo S., & a lateribus,& 
bafi trianguli MSG. , & pariter utraque E. a. 



Confiderenturnunc duo triangula I EA. 




I a r. 
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lar., qaar cuni habeant tamlatera IE. Ia., 
quam latera E A. a r. ex conftr. cequalia, & 
angulos i di£tis lateribus contentos xquk dif- 
tantes ab eorum bafibus , hoc eft sequales (Per 
pr.4. /.1. ] habent quoque, & bafes I A. Ir. 
inter fe aequales. Si anguli a lateribus sequali- 
bus contenti,&sequediftantes a bafibus non 
eflent squales; fequeretur, quodmajor, & 
minor angulus ab aequalibus lateribus compre- 
henfi, seque diftarent a bafibus; & confequen- 
ter , quod eamdem haberent altitudinem , & 
eflent inter eafdem , vel a?que diftantes inter 
(e paralellas , quod eft abfurdum ; dum major 
angulus neceflarid eft fua bafi propinquior , 
quam minor fua;quando uterq; angulus con- 
tinetur ab sequalibus latefibus , ut eft manife- 
ftum • Dum igitur difta duo triangula habent 
latera, & bafes I A. I r. inter fe squalia; quia 
diametriMG.AS. paralellogrammi fefe divi- 
dunt bifariam ad pun<5luml.,& in duas partes 
^quales , (equitur , quod I A. IS. fint inter fe 
sequalia, fed bafi IA. oftenfa eft sequalis etiam 
bafis I r. , ergo I r. erit quoque sequalis I S. , 
pars , & totum , quod eft abfurdum . Dum igi- 
tur angulus Ia r. magis diftat a fua bafi I r. , 
& per confequens ab angulo S. , quam diftat 
angulus IE A . a fua bafi I A. , & angulo A., non 
poteft refta Ea., in qua funt difta punfta E. a. 

Q_ 2 tran- 
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tranfire per pundtum I. centrum paralello- 
grammi AS. 

Idem eft de quacumque alia reflalinea ab 
eodem centro E. dufta prope reftam E O. . 
Tranfeat fecundo loco , fi eft poflibile 5 per di* 
ffcum puncftum I. refta Ec. dudla ab eodem. 
pun^o E. ex altera parte prope reflamEO. y 
&oftendoid e(Te impoflibile fequeriti demon- 
ftrationej protrahatur aliquantulum latus GS. 
ufque ad punftum e. 

Quia angulus MSG. paralellogrammi eft 
recftus ( Ex /r.13. /.i. ] erit angulus deinceps 
MSe. pariter redtus , cui addito angulo MSc, 

to- 
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totus angulus cSe. erit obtufus ; angulp c S e. 
addatur angulus eSn. , erit totus angulus 
nSc. multQ magis obtususj ideoque in trian- 
gulo c S n. [ 19. /. i.] fubtenditur a majori 
latere c n. , dum igitur latus c n. majus eft 
latere c S. , punftum c. minus diftat ab ex- 
tremo S. , quam ab extremo n. , fed quantum 
diftat extremum n. a pun&oc. , tantum diftat 
etiamextremum A. femidiametri EA. a cen- 
tro E. [funt enim EA.c n, ex conftr.sequalia], 
ergo cum extremum S. diametri SA. paralel- 
logrammi minus diftet a punfto c, qnamdiftet 
extremum oppofitum A. ejufdem diametri a 
centro E.,fequitur ex jam demonftratis, quod 
recfta Ec. non poteft tranfireper punftum I. 
centrum paralellogrammi AS. 5 quia fi tranfi- 
retper di<5tum centrum , duo extrema E. c. 
aequc diftarentab oppofitis angulis A. S. Dum 
lgitur neque reft&Ea. 9 neque retfa Ec. tran- 
fire poteft per pundhim I. , nece(fari6 per di- 
ttum punftum tranfit refta EO., quod eft pro- 
pofitum. 

Reperiamus nunc duas medias proportio- 
nales infra duas datas DC. CB., quiaduo tri- 
angula ECO. ELO. habent latera ex conftr. 
aequalia , & latus EO. commune [ Ex 8. /. i /) 
* inter fe sequantur,& anguli ad puntfhim E. 
oppofiti cequalibus lateribus OC. O L. funt 

3 sequa- 
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a:quales;In triangulis igitur IEC. IEL.; 
quoniam latera CE. EL. funt arqualia, latus 
EI. commune, & anguli a diftis lateribus con- 
tenti aequales [ Per pr.q.l.\.'\ etiam bafes IC. 
I L. funt squales; Sed IG. IM. ; ut dimidia 
diametri GM. oftenfa funt sequalia ; fi ab ipfis 
demanturarqualia IC. IL. (Ex ax. 3.); qus 
remanent CG. LM.funt sequalia,& ii illis ad- 
datur commune LC. ( Ex ax. 2. ) erunt LG. 
CM. inter fe sequalia , & per confequens duo 
redlangula LG. GC, & CM. ML.(P*r 3 6.1.$ .) 
funt £qualia,(ed reftangulum AG. GB. a:quale 
eft reftangulo LG. GC. , & reftangulum AM. 
MD. aequale reftanguloCM. ML.^ergoduo 
redtangula (Exax.i.) AG. GB., & AM. MD. 
funt inter fe a:qualia,& propterea erit,ut GA. 
ad AM., ita reciproce (Per.pr. 14. /. 6.) DM. 
ad GB. , fed ut GA. eft ad AM.(£* pr.+J. 6J) 
ita eft CD. ad DM., ergo ut CD. ad DM. , ita 
eftDM.ad GB.Rurfum quia jam oftenfum eft 
DM. effe ad GB. , ut CD. eft ad DM. , eft ve- 
ro CD. ad DM.;ut GA.ad AM., hoc eft,ut GB. 
ad BC, erit quoque DM. ad GB., ut GB. eft 
ad BC . Omnes igitur quatuor refte linea: CD. 
DM, GB. BC. funt continu^ proportionales , 
ac proinde inter datas DC. CB. inventa: funt 
dux medte , quod erat faciendum . 

Si vis habere diftas reftas lineas magis 

m- 
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inter fe unitas; a punftoL. dueatur LH. pa- . 
ralella MS., & LK. paralella HS.,eritqua- 
drilineum KH. paralellogrammum , & quia 
angulus S. eft retfus , erit paralellogrammum 
reftangulum, & a centro O. intervalloOL., 
vel OC. ducatur circulus LCHS. 

Quia duo triangula GBC. MKL. habent 
angulos ad punfta B. K. re&os , angulos alter- 
nos MGB. GMK. ( Per 29. /. 1. ) arquales , & 
latera CG. LM. £qualia(£*26./.i.), tou 
triangula «quantur , &Iatera GB. MK. oppo- 
fita sequalibus angulis (Ver 8./. 1 .] fiint arqua- 
lia , & pariter jcqualia inter fe latera BC. KL. 
Demptis igitur GB. MK. ab aequalibus lateri-* 
bus GA, MS. [ Exax. g.),qu£ remanent BA. ' 
KS. funt arqualia , fed latera BC. KL. oftenfa 
funt etiam aequalia , ergo duo re&angula DB. 
KH. funt inter fe sequaliajEt idcirco quemad- 
modum circulus AFBC. tranfit per quatuor 
angulos reftanguli DB. , ita arqualis circulus 
LCHS. tranfire debet per quatuor angulos re- 
ftanguli KH.,oftenfa funt arqualia inter fe BC.j 
hoc eft AD.)&KL, ideft H S. . Si igitur ab 
sequalibuslateribus AM.SG. auferantur sequa- 
lia AD. HS.,quz remanent DM. HG. funt 
aequalia. Diximus efTe CD. ad DM., ut DM. ad 
GB. ,hoc eft, ut DM. ad MK. , namduar GB. 
MK. oftenfa: funt sequales , &pariter elfe, ut 

Q 4 DM. 
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DM. ad GB. , ita GB. ad BC. , idcft ut DM. 
ad MK. 5 ita MK. ad KL. , quoniam BC. KL. 
oftenfx (imt sequales. Eftigitur, ut CD. ad 
DM.; ita DM. ad MK. 5 & ut DM. eft ad MK., 
ita MK. eft ad KL. , fic quoque ut LH. eft ad 
HG. , ita HG. eft ad GB. , & 3 ut HG. eft ad 
GB., ita GB. eft ad BC, hoc ordinemelius di- 
fcernuntur quatuor re<fte continue proportio- 
nales j funt ergo duse media? inventa? tam DM. 
MK. j quam HG. GB. 



F. XXWi 




Animadvertendum > quod diverfa regula 
tenenda eft in datis lineis . Nam quando mi- 
nor cx datis eft minor medietate majoris 5 tunc 

te- 
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tencnda eft praxis ]im affignata; videlicet ma- 
jor linea di videnda eft in quatuor partes sequa- 
les,& in tres partes sequales minor. Sed quan- 
do minor ex datis , aut eft ^qualis 5 aut exce- 
dit medietatemmajoris 5 tunc capiatur , ut in 
praefenti fchemate intervallum BC. minoris 
lincx , Sc centro B. abfcindatur sequalis BN. , 
atque a punfto anguli C. per punftum N. du- 
catur refla CF. 3 & iterum capto intervallo 
DF. , centro D. abfcindatur sequalis DM. , & 
a punftoM. per punflum anguli C. ducatur 
MG. 5 & fiant reliqua , ut jam faftum eft in an- 
tecedente conftrudione ; nam demonftratio- 
nes funt omnino exdem cum fuperioribus . Et 
hoc fatis fit pro abfolutione trium problema- 
tum tam difficilium , quorum affequuta veri- 
tas foli Deo tribuenda eft bonorum omnium 
larffitori 5 qui facit de tenebris lumen fplen- 
defcere , & Cui tota fit laus , honor , & gloria 
infeculorumfecula. 




» 
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AC PROPRIETATE 

ANGULI ACUTI 

NON EXCEDENTIS TERTIAM PARTEil 

ANGULI RECTI, 

P R O INVENTIONE 
DUARUM, TRIUM.VEL PLURIUM MEDIARUM 

/ N T E R D U A S 
QUASCUMQUE DATAS ' 
LINEAS RECTAS. 
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P RO coronide ponam hic numquam fa- 
tislaudabilem regulam inveniendi inter 
duas quafcumque datas reflas lineas , non_> 
duas tantum , fed tres , quatuor, & quot unuf- 
quifque voluerit medias proportionales . In- 
venerunt varios modos ingeniofbs , ac faciles 
Plato 5 Philo Bizantius pro duabus mediis , & 
Cartefius etiam pro tribus > & pluribus ? fed 
non geometricos , quia invenerunt diftas me- 
dias auxilio mechanicorum inftrumentorum . 
Regula autem , quam Ego dabo pro inventio- 
ne mediarum; utrum fit, vel non totalit^r 
geometrica , relinquo judicio prudentum, fed 
qualifcumque illa fit> certe elegantior meo 
judicio in veniri vix poterit . 

Si vis igitur invenire duas tantum medias 
proportionales inter duas lineas quafcumque 
datas: Capiantur quatuor linea: continue pro- 
portionales, quarum maxima, & minima com~ 
ponantur ad angulum non excedentem ter- 
tiam partem anguli re<fti,fed fit vel illi sequa- 
lis , vel minor ; ideft ex quatuor lineis conti- 
nue proporticnalibus AE. Am. An. AD. ma- 
xima AE. 5 &minimaAD. componant angu- 
lum EAD., quinon excedat tertiam partero 
anguli re<5ii ; hoc fa<fto jungatur ED. , & ca- 
pto intervallo Am. fecundsproportionalis > 
centroA.feceturED ad aliquod pun&um m., 

& du- 
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& ducatur Am. , atq; iterum capto interval- 
lo An. tertise proportionalis , centro eodem 
A. fecetur ED. ad aliquod punftum o., & du- 
catur An. , & fi plures eflent proportionales, 
eodem modo aptari deberent intra angulum 
EAD. . Denique fecentur ad libitum di<fte 
quatuor proportionales aliqua refta linea , ut 
BC. Dico,quod omnes quatuor reftar linear 
contents in angulo CAB. , funt continue pro- 
portionales , & fi du£ a principio dats line^ 
e(Tent AC. AB. 3 dua?Ai. Ao. eflent mediae in- 
ter ipfas invent* : In feftionibus tamen (em- 
per fervandaeft proportio maxim^, &mini- 
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mae ) tam in acceptis proportionalibus 5 quam 
in re<5fcis lineis datis. Hoc eft/i AE. inacceptis 
proportionalibus efl maxima 5 etiam maxima 
ex datis fecari debet ex ipfa , & ita minima ex 
minima . Hoc pofitoita demonftro , quod om- 
nes quatuor redte lines AC. Ai. Ao. AB. fint 
continue proportionales . 

Quia d\ix reftx linea? Am. An. aptatac in_> 
angulo EAD. fumunt proportionem a prima 
proportionali AE. , & ultima AD. , ita 9 ut 
quanto magis fecunda Am. recedit a prima 
AE. y & accedit ad ultimam AD. 5 tanto fit 
proportionaliter minor A E. , & fimiliter ter- 
tia A n. , quia magis recedit ab eadem pri- 
ma AE., quam fecedat fecunda Am.,&ma- 
gis accedit ad ultimam AD. , magis quoque 
fit proportionaliter minor, & prima AE. , & 
fecunda Am., & fic de reliquis; Sequitur quod 
effdemreftx linese proportionales conftituen- 
tes eofdem angulos in triangulo CAB. fe&z a 
redta CB. ^ fumant etiam proportionem inter 
fe a prima AC. , & ultima AB. , quia pariter 
quanto magis fecunda Ai. recedit a prima_> 
AO 5 & accedit ad ultimam AB. , tanto pro- 
portionaliter fit minor AC. , &fic de reliquis. 
Si igitur du# reftx linex aptatx in angulo 
EAD. funt continue proportionales feftx a 
refta ED.,& ratione anguli E A D. , &quia 

fem - 
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femper proportionaliter minorantur, prout 
magis, & minus recedunt a prima , & acce- 
dunt ad ultimam . Ob eamdem omnino ratio- 
nem e£demre<fte linea: fe<5lse a refta CB. , 
erunt etiam continue proportionales 3 quod elt 
propofitum . 

Nulla ratio difparitatis aflignari poteft in- 
ter proportiones utrarumque fectarum 5 dum 
funt exdem reftse linese aptatae eidemangulo 
CAB. non majori tertia parte anguli refti, & 
confHtuentes eofdem angulos; ideoque five 
fnt fecfta: ab una , vel ab altera refta linea , 
femper retinent intcr fe eamdem continuam 

pro- 
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proportionem; quod non evenit fi re<fbe pro-» 
portionales aptentur angulo majori tertia par- 
te anguli refti , ut docet experientia ; Nam il- 
la minoritas anguli tribuit iifclem proportio- 
nalibus quamdam 5 utitadicam, immutabi- 
lem continuam proportionem; nec ut fupra 
diftum fuit, poteft aflignarialia ratio, qux 
nobis notafit 5 pneter quamdam proprietatem, 
& affe&ionem , quam diftus angulus habet • 

Oltendam autem diflam anguli proprieta- 
tem fequenti demonftratione . Ducantur duc 
rcclx lineae AC. BL. fefe interfecantes ad an- 
gulos rectos ad aliquod pun&um O., & capto 
intervallo re&x AC in angulo CAB. 5 cen- 
tro O. abfcindatur sequalis OA. 9 & iterum ca- 
pto intervallo fecundse Ai. 5 centro O. abfcin- 
datur sequalis OB. 5 & intervallo tertise A o. 
abfcindatur aequalis OC, atque intervallo ul- 
timae AB. abfcindatur squalis OP» ; deinde a 
pun&o C per punftum P. ducatur CD. inde- 
finite , & divifa bifariam AC. ad aliquod pun- 
<5him I., intervallo IA. 5 vel IC. ducatur circu- 
lus ABCD. 9 & a pun&o A. ad pun&um B. cir- 
cumferentia! ducatur refta AB. 5 & jungantur 
BC. DA. DB. ,dico quadrilineum AC. 5 e(fe 
pamlellogrammum re&angulum . 

Quia in quadrilineo AC. (Per pr. 3 i./.g.) 
duo anguli B. D. in femicirculo funt refti 5 fe- 

R ^ qui- 
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quitur ( Ex 22. I. 3. ) quod alii duo A. C. fint 
duobus reftis icquales ; fed refta BD. tranfit 
per centruml. , uti jam probatum eft fupra in 
prima regula inveniendi duas medias propor- 
tionales ; ergocum etiam anguli A. C. fint in 
femicirculo, & ipfi fiint refti; Et idcirco qua- 
drilaterum A C. (Perpr. 34. /. 1. ) eft para- 
lellogrammum reftangulum^&propterea erit 
[ Ex p. 4. /. 6. ] , ut AO. ad OB. , ita OB. ad 
OC. , & ut OB, ad OC. , ita OC. ad OP. funt 
igitur quatuor re<fte OA.OB.OC.OP. excerp- 
- tx ab anguloCAB., continue proportiona- 
les , quod voluimus . Nec dici poteft , quod 
incertum fit , utrum circulus tranfeat per ex- 
tremum B. proportionalis OB. , quia cum tres 
reftx line^OA. OC. OP. excerptar ab angu- 
loCAB. fint proportionales , nulla ratio affi- 
gnari poteft , quare OB. pariter capta ab eo- 
dem angulo non fit cTteris proportionalis ; 
Nim ficuti dici nonpoteft, quod in angulo 
EAD. fint proportionales AE. An. AD.,& 
non fit etiam proportionalis Am. , ita quoque 
dici non poteft, quod fint proportionales in 
angulo CAB. tres reftx AC. Ao. AB. , & non 
fit proportionalisetiam refta Ai. . Dum igitur 
omnes quatuor funt continu^ proportionales , 
circulus ABCD. tranfire debet perextremum 
B. proportionalis OB. 5 quod erat oftenden- 
dum . Vi- 
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Vide igitur , quam admirabilis proprieta- 
tis , atque naturr lit acutus angulus non exce- 
dens tertiam partem anguli re<5ti,i taut compo- 
fitus ex lineis inter fe proportionalibus quin- 
que , fex , feptem &c. Si 'intervallo majoris 
linex ex duabus datis fecetur maxima confti- 
tuensangulum pr£di<5him,& intervallo mi- 
noris linex ex illis datis , fecetur minima con- 
ftituens pariter diftum angulum, atquea pun- 
<5to feftionis niaximx ad.puncflum fe<5Honis mi- 
nimseducaturre&a linea; omnesre<5te propor- 
tionales contentx in di<5to angulo, &fe<5tae 1 
difta re&a linea , erunt continue proportio- 
nales , ideoque tot erunt rnedke, quoterunt 
proportionales aptatse intra diftum anguluni , 
prout ex fuperioribus fit manifeftum . 




MO- 
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« 

DEfcriptio in circulo omnium Regularium ; 
five parium ^five imparium laterum Po- 
ly&onwum nuper demonfirata 5 und cum cir- 
cuii Quadratura ; cum dent nobis. dimenfas 
omnes illorum portiones ( fi Ar ea Polyvono- 
rum dematur d quadrato eorum circulo aqua- 
li tficutifa&um efl in quadrato infcripto cir- 
culo figura XXV* > ) ubt quantttas quadrati 
remanens , & quiC excedit aream , ofienfa ejl 
diftis portionibus aqualis : mihi videtur de- 
ferv/re optimd pojfe ad conflcbiliendum prin- 
cipiis tantummodb Elcmentorum Euclidis no- 
vam:figurarum CurvUknarum , & Mixtili- 
nearum fcientiami Et dumid tnihi(non dico 
perjicere , ) fed tieque adoriri pcrmittat inha- 
bilitas y jetas ^atque pcnuria temporis , duvt^ 
ex injiituto aliis difientus fum curis : non du- 
bito , quinnliquis fummi ingenii Vir , & ex no- 
fira celeberrima in tcta Italia Arcadum Ac- 
cademia infignis Geomctra fit aggrejfurus\ 
quod cupidi Deo dante defidero . 

FINISv 
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